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PRAEFATIO 

^a i— I -^p T i f- Bft tOiio-f- I , »» 

Artis combinatoriae primas lineas ec LogiAicae Serleruin 
confpedtum in Prolunone academica nuper ptopoful; 
quam denuo nunp recudendam curavl, adie<fta, audlarU 
loco, expofitione paulo ampliori, additis etiam Tabularum fpeclmi- 
nibusj unde, quae fit fiitura res, et quomodo in opere ipfo, cuius 
fpem feci>ihaiore tra^bitiir, intelligi plaile pofljt ac penitusperipicl. 

Ars Combinatoria Permutationum, Complicationum ac Va*' 

riationum a rebus datis exponit Formas fmgulas et Numcrum formar 

miaiy five res admittantur repetitae five non admittantur, iive finl 

' unius generis omnes iive etiam pludum. Hinc pendent Elementa, 

• quae dixi , combinatoria , quae, literarum ope aut numerornm, qao- 

inodo coIUgi in ClalTes, et quo ordine disponi debeaht, ut progrtdt- 

antur eo modo, quo numeri crefcunt, ex fingulis figuris vel funpll- ' 

citer, velquoad fummam propofitam , compofitt, ex Tabulis optime 

\ * » appa» 
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apparet hoc Ubello propofitis combinatorite y paucis illis quidem ex 
pluribus, quas afferemus fuo loco, fed maxime uAiverfalibus etlap 
tiffime patenttbus. 

Ufuki rei combinatoriae in oiflni fcientiaruth et artium genere 
plane fingularem , nemo eft qui ignorat In his Analyfis haud du» 
bieprimum locum occupat, propter fummam necefTitudinem et in- 
teriorem aliquam coniun^onem y quae ei cum Arte combinatoria in- 
tercedit Pone res propofitas quotcunque; oftendet Ars combinato- 
ria harum quomodo coniundliones polBbiles fingulae ac transpofitio* 
nes abfolvi pofEnt^ numerusque conionAionum et transpofitionum 
reperiri: Pone problematis quantitates datas quotcunquej oAendet 
Analyfis^quantitates quaefitae cum Coeflicientibusnumericisquoiiiiodo 
Inde pendeant, ex datarum tandem velconiunifUonibus vel permutatio- 
liibus defiQiendae. Ars igitur combinatoria rerum coniungendarum 
transponendarum formas fingulas ex ordine pFoponit feorfim : Ana* 
lyfis easdem^ adhibitis pperadonibus et fignis arichmeticis y colledas» 
quibus opusefl, disponit coniundim. Anatyfis oflendit, quae funt 
agenda: Ars combinatoria, quomodo funt agenda» Refert itaque et 

plurimum prodefl ad Analyfin, Operationes noife cpmbrnatoriasj 

• « 

Tabulis, ut ego feci; condudere, per elementa, quibus abfoivun* 

lur^ combinatoria, optimum haud dutMe videatur, certe ad ufum 

maxime acCDmmodatum. Sic Tabulae Arti combinatoriae propriae, 

eaedem iunt Analyfi fubfidiariae , et aeque late patent in Analyfi, 

quamTabuIaefiouumacIogarithmorum inTrigonometria et Geome-» 

tria pradica* Differunt ab his Tabulae analyticae^ formulas ipfas ana* 

lytico-combinatorias five cuones comple&eates^ quibus continetur 

Lo^ftica Serienun. 
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De difcriniine, quodo^fervatnrj in Problematum circa Serics 
Analyfi comjnuni ct coVnbinatoria, fic habcto. Analyfis communin 
Operationes algebraicas aut tranfcendentes in ipfis quantitatihus da* 
tisinftituendas, pracfcribit fic, utpera(ftis demunj, more confueto, 

• r 

his operationibus appareat,quae tandein quantitates et quomodo com- 
ponantur inter fe aut permifceantur, h. e. combinefituf aut p^itnutentur : 
Analyfis contra combinatoria^ combinationes ipfas aut permutationes 
(a Multiplicationibus,Divifionibus,Subftittftionibus,adPbteftatesEve- 
flionibus, Radicum ExtraAionibus, aut aliis qulbuscunque Operatioiu^ 
bus oriundas ) ftatim proponit , ex partibus integranttbus , eo loco, 
quo manere , eaque forma, quam fervare debcnt. Analyfis commu- 
nis ad fubftitutiones haud raro ac reduifliones operofiorcs taediiqiie 
plenas deducit : Analyfis .combinatoria easdeni vel plane toUit, vel 
ionge tamen reddit faciliores. Illa terminos pttra ordinem exhibere 
faepenumero non poteft : haec poteft , in quantitatibus adeo fimplicif- 
fimrs. Illa Legem progreffus formula idonea cxprimere interdum 
non valet: haec proponit fumma cum pcrfpicuitatc» Addc oppbrtu- 
nitatem , quae redundat ex fignorum , quas cxhibui , relatiobibus ifnu* 
tuisj adde , quod ipfae fbrmae five fpecies combinatoriac^ vchfingu- 
lae, vcl coUeftae in Claffes, Calculi analytici vere ^xfiibcant £Iemcn« 
ta, quae per Tabulas diispofita, adeoqoc jamiam parata^-^ex liisipfis 
Tabulis commodc poffunt^ ubi opus eft, ad ufum depromij tdde^ 
quod ipfe Computus numeronim y adbibitis corwn figuris fingulif ^ 
tanqiiam elementis, inde iuvetur: et apparcbit^ opinor, fatis^ >qui 
frudus cx appUcatiOnc Artis combinatoriat ad Analyfin pcrcipi po& 
fint Nempe tollitur hoc modo calculorum fcrc imincnforum opero* 

fum ftc permoleftum negotium^ formulis ca^cadis cicmentaribus» 

- * --v • 
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ctprogteiTus Legem, liarmonia quadam fua^ aut fymmetria^ adeo 
manifefleexponentibusy ut> qua^raniitus pateat a fimplicioribus ad 
magis compofita \ o1)fcurum efle nulio modo pofEt. SdJicet ordinis 

i 

ef concinnitatis una omnium fervantiflima: eft Ars combinatoria^ et 
campum aperit obfervationibus aa meditationibus longe lateque 
vaftiffimum. 

■ 

« 

: Difpiciendum erat itaque ante omnia , Opeiationes notiflimae 
illae', cum ipfis Seriebus inilituendae : Serierum ih Series Multiplica- 
tio, Seritrumper Series Divifio, Serierumad Poteflates Eveiftio eC 
Radicum ex Seriebus £xtradio , Serierum in Series Subftitutio $ hae^ 
inquJlmj operationes, etformulae^ quae inde fiuunt^ algebraicae auf 
tranfcendentes, quomodo.per operationes ac* formulas combinatoriaf, • 
Elementorum combinatoriorum ope, exiiiberi poffent. Haec fcilicet 
funt Calculi analytico-combinatorli fundamenta, quae Tabulis qua-» 
tuor prioribus proponere conftitui. Ab- his reliquae Tabulae pen- 
dent, (|uippe formulas compled^ntes , ab operationib^s , quas moda 
memoravi, oriundas. Tabulae primae et fecundae^ Seriehjni fcili- 
cet Multiplicationiset Divifiopisexhibitafunt ad calcemlibri fpecimina* 

Artis combihatoriae 9 nova methodo tra^ndae et ad Analy- 
fin applicandae, prindpia complura iam extant in libro, quem de In- 
finitinomii Dignitatibus, duobus abhinc annis,edidi) adquem prOpter* 
ea l^edores^ huius Ilbelli faepenumero ablegavi. Nempe impraefen-- 
tiarum Totius vdui aliquaiHL tantum adumbrationem ^ non rem ipfam 
exponerej in elaborando autem'atque adornando ipfo Combinatio« 
liilak ac Fennutationum novo Syftemate^ operamdabo^ .ut principia^ 
s pofila 
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pofita fuo loco ac 6rdine appamiit ceita atque evidentiiHma; ut" 
omnia ad prepofidones fimpliciilimas revocentur j omnia iungantur 
eo ordine, quirebus quaerendis et determinandis maxime fit conve^ 
niensj ut Complicationum ac Permutationum , a rebus pluribus 
CHiundarum , exponantur ipfae etiam Formae y non folum Niumerus 
formarum; ut niliildenique) quoadeiusfieri potell, praetermittatur 
eorum^ quibus po0it Analyfin iuvare Ars combinatoria. 



Z)e ' Semiotica five Chara<fleriftica, cuius in utraque Arte^ 

combinatoria et analy tica ^ inprimis efl liabenda ratio ^ pluribus liic 

dicere nihil attinet, cum de ea diligenter iami&m in ipfo libellp expo« 

fitum fit Adhibui autem notationis modum eiusmodi^ qui notiones^ 

quamtumvis etiam compofitas^ facilUme animo repraefentet ac vel- 

uti contuendas praebeat , qui Terminorum fingulorum progreflum 

(pro fignorum^ fi quae funt, viciOitudinibus vfadorum porro aut^ 

diviforum , Claflium comlrfnatoriarum aut Specierum fingularum, 

Coefficiendum denique binomialium , polynomialium et compofito* 

tum ex his, ordine ac confecutione) manifefte ante oculos ponat,fic^ 

ut ex formulis analytico-combinatoriis , termini five terminorum co« 

efficientes quaefitiquicunque, ex ordine et extra ordinem, a prae^ 

^cedentibus terminisL vel coefiicientibus independenter» in quantitati« 

bus fiatimfimplicifiimis, per exponentes aut coefficientes datos par- 

tieuIaresdefinitiSycabsque uHo ferenegotiopofBnt derivari, probfe- 

matum etiam folutiones^ et terminorum, quibus abfolvuntur, pro« 

greffiis Leges esshiberi, quac alia via aliaque ratlone interdum fruftra 
tentantur. 
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-Species combinatoriae, quae fonmilas anal^rdco- combinato*. 
rias ingrediuntur, facile pofTunt (ingnlae , in numeris (ive literis^ fe» 
cundum regulas tr^ditas y exliiberi ^ et proinde nullo modb pendent 
a Tabulis neceflario. Sed expedtt, fi fpecies combinatoriae , quibu% 
opus efl, non debent pro (ingulis cafibus ipfae formari^ fed Aatim. 
poiTunt , cum ipfarum comitibus^ five coefficientibus numericis h. e. 
trans^ofitiomsm numeris, ex Tabula aiiqua, ad huncufum parafa^. 
depromi. Huiusmodi Tabulas , tam combinatorlas quam analy ticas, 
In ipfo bpere complures excudendas curabimus et latifllme pSitentes. 
Quae exhibentur hoc ^libello y fpeciminis tantumloco pofitae funt^ 
tit) quid fit res et quem habeat ufum, appareat. 



Quae Analyfi poflint ac debeant ex Combinatorla Arte com* 
moda et emolumenta accedere» longe, quam dici poteft, maiora^ 
primus vidit. leibnitius, Vir Summus. Multis hoc et indubiis con-i 
ftat argumentis/ de quibus pluribus dixi in praefatiqne ad libtrllum de 
Infinitinomiorum Dignitatibus. In his commemoratur etiam Froble- 
matisde Serieruin RegrefTu maxime implicati folutio ; qua, quidArs 
combinatoria in Analyfi , quid numeri efficere valeant , prqterminis 
Ipfts^ five terminorum coefiicientibus pofijti, oflendere allaboravit 
Sed tamen, quqd mirum fortafle videbitgr et yix credibile, res caruit 
fuccefTu , quantumvis eam leisnitius vithis multis et elficaciilimis 
depraedicaverit, laudibus tantum non in coelum extulerit Scilicet 
rem ipfam quidem viderat ac penitus perfpexerat Vir Magnus, fed^ 
quo minus poflet eius pulchritutiiqem et utilitatem aliis demon^ 
ftrare, impediebat* quod problemata potiora combinatoria, quibus 
V. c Complexiones aut Variatiooes numeri propoflti poAuIantur, 

non- 
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nondum Jn poteilate habebat, notatione edap, b(MMi 8lla$ et comfho« 
da, minusdextreutebatut^j ponendofcilicet^non charaderes -idoneof , 
quibus^ quidfieri debeat numerorum fui^fidio^ imperetur, fed hi|- 
meros ipfos fiAitios autfuppofitiosinformulam^fic ut, multitudine ter« 
minorum hocmodo.provenientium, nuUa omnino progrefTus Lege 
prbpofita, formulam potfus obrueret^ quam nova.dedgnatione iliu^ 
ftraret. Quid? quod IpfiioANNi be&nouuio res nimis ^bArad;a et 
abilrufa vifa elL Atque hinc, &<%o primo periculo , quod ex voto 
hon fuccefierat, cum fubfifteret leibnitius, foetumque adeo^ quan* 
tum vis egregium , in partu, ut aiunt, deftitueret, evenit, quod re- 
bus humanis folet: res ignota defpicatui primum habita, poft eft ad- 
du^l^ in obiivionem , et regionibus analy ticis hac parte gravis rurfus 
incubuitnox. 



Poftt.£tBNlTiuM, qui mihi quidem notus eiTet, nemoextitit, 
qui de Analyfi ex Coihbinatoria arte perficienda ferio atque ihftituta' 
opera cogicaffet/ c&amerum quidem in eliminationibus incognita* 
nrnii' BoscoviciuM autem et castillioneum in polynomiorum po- 
tentiis quaerendis, numeris etii^m earumque combinationibus ac pei:- 
ntutatioiubus ufos reperi: fed res tamen femper intra nimis anSos 
cancellos fubftitit , xantum abfuit^ ut problemata ipfa. combinatoria 
vera ac genUina proponerent, propofitaque ad Analyfin, methodi 
generalis ope, ^ppUcarent Et quod magis, etitm mireris^ neque bo- 
scovicius, neque CASTftLioNiius, neque etiam ipie CRAMEHusr 
(qui longius reliquis progreffus videtur^ lbibnitii etiam itemque 
10« 6t iAC« BBKNOULLioRUM tempora propius attigit) eo loco^ ubi 
jproblematum propofitonmi folutionibus combinaciones adhibent auC 

*♦ permuta* 
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permiitadones> apimque uf^ cgregie coUaujlant et commendant^ 
LEiBNiTii mentionem uUam fadunt; utcredibile fit, eos per fe et 
forte fortuna (ut mihi quoque accfdic, cum de CoeflBcientis.Infiniti* 
nomialis fii;LBRO*KAESTN£RiANi ulteriori Analyn pogitarem) inci* 



difTe in huiusmodi operationes } nempe, ut leibnitius ait, nihil eft 

• • • . • ' 

facilius, nihil /laturae rei confentaneum magis. Et profeAo, quid 
iit re^ et quas habeat opportumtates , nemo facile ex Leibnitiano e^ 
emplo, fpeciminis loco propofico, intellex;erit , nemo inde metho* 
dum aliquam generalem , qua Artis combinatoriae praecepta Analyfi 
' accommodari poffint, Analyfis cx Combinatoria perfici, facile ex- 
fculpferit. 

\ 

Ceterum quae expeAaverit emolumenta ab Arte Charadlerifti- 
ca et Combinatoria vera et perfedla leibnitius, et quae inde ad 
Analyfm redundare poffint commoda , praeter loca^ quaiein Praefa*» 
tione ad libellum de Infinitinomiorum Dignitatibus^ partim indicavi^ 
partim etiam excerpta dedi, intelligi optime poterit ex his, qiiae 
fcquur^tur: 

^Algebrdj quam tanti facitnur merito^ generaiis ntius artificiinon niji 
parf efi. Id tamen praejiat^ Errare ne poJfimuT quidem^ fi vetimuf. Et^ 
utveritdf quafi piSia, vetut Machinae ope in charta exprej/a, deprehendatur. 
Ego vero agnofco^ quidquid in genere probat Algebray non nifi fuperioris 
fcientiae beneficium efe, quam nunc COMBINATORIAM CHARA^ 
CTERISTICAM appellare' foleo : longe diverfam ab illa^ quae- auditir 

bif vocabulif/fiatim alicui in mentem venire poj/if. Huiuf mirabilem vim ac 

* • » 

potefiatem^ praeceptif aliquando it fpeciminibuf me expHcaturum fpero^ fi 
fimitaf atque otium fuerit. 
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Ifon pajum paumverbis rei naturam eompk&i, Itlud'famen diceri 
mfm^ Nihilfaeile adhumanae mentis perfeSiionem efficaciuseoneipipoffe. Ac^ 
reeepta hac phitofophandi ratione^ fore tempus^ et moxfore^ quo de Deo ac IHimti 
non\minus certay quam\defguris[numerisque habeamus: .quo Machlnarum iii« 
ventio non difficilior^ quam confruBtio probtematum Geometricorum. Ex* 
. haufisque his Jludiis (nif quod femper iujimtorum theorematum elegantiffimas 
fupererunt harmoniae i indies tUnc obfervandae magis ^ quam eruendaej adfo" 
lam homims redibunt naturae indagdtionem; quae nunquam in [fortunae] 
potejlcite futura ejl. Nam^ in experimeniis^ ingenii tt indufiriae /oriuna 
mifcetur («)• ^ 

- * , • 

Co-nftium etlam habeo TABULARUM ANALTTICARUM, quai 

non minoris futurae ejfent ufus in Analyji, quam Tahutae Sinuum^in Geome* 
triaprtiFfica; imo^ arbitror, quipautinn in iis calcntandis verfatits ft^ eum 
progreffioite? repirfnrum in injinifum^ qnarum ope magna Tabutae pars fne 
tabore continuari pojjrf. • Nihit eft, quod norim in tota Anatyji momenti maio^ 
r/V. Nam in hi? Tabulls pteraque probtemata Jtatim fotuta haberentur^ aul 
levi ^pera pojfent inde deduci. . . 

V 

Pendet negatium ex re longe maiore; ARTEfciticet COMJSfNATO» 
RIA gencrzli ac vera. Cuius vim ac potejtatem^iefcio an quisquam haStenus 
Jit confiquutus.^ Ea vero nihit dijfert ab Analyfi itla fuprema, ad cuius inti^ 
' iwfl, quanium iwiicare pojfum^ CART^SIUS non pervenit. EJl enim ad 
eam conjlitiiendam opus Atphabeto cogitationum humanarum , et ad inventio^- 
nem eius Atphabeti opus eji Ancdyji axiomatum, Sed non miror, ijla nemini 
faiis confderata; Quiapter.umque facitia negtigimus ; et mutia^ quae etara 
videntur affumimustt, Qjiod quamdiufaciemus^mnquam ad ittud perveniemuSy 
quod mihi videtur in rebus intetteStuatibus fummum; nec genus CatcUti etiam 
non-Mathematicis accommodati^ obtinebimus (*). 

i ^' Intima 

(a) LBiBNiT. Opp.T-in. p. 34, 3$v 
iJO LCiBNiT. Opp. T. UL p, J4* 
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ItUiMa F^ariationuM doStrhia fpla prope per omne' ih^nit^m obfequentem 
ihicit mimum; et harmoniam mundi 4t intimas confiruSfiones rerUm, feriemqne 
formarum una comphSfitur. Cuius incredibilis atiUtas perfeSa demum philo^ • 
fophia , > aut prope perfeSla , reSte aeflimabitur. — Omplicationibus , non ' 
folum infinitis novis tkiorematis locupletari ^eometria poteji y nova enim Com^ 
pticatio. novamfiguram compoftam efficit^ cuius iam contemptando proprieti^ 
tes^ ncva theorempta^ novas demonftrationes fabruamus ; fed et^ Qlquidem 
verum efl^ grancHa tx parms j, fve haec atomos ^ fve moltsulas voces^ compo^ 
pi) unica ifla via ejlj.in arcana natvrae penetrandi* Quando to quisque per^ 
feSfius rem cognofcere dicltur , quo magis rei partes etpartium partes^ earum- 
que fguras poftusque percepit. Haec Jigurarum ratio primum abJiraSfe in 
geometria c^Jlereometria pervejliganda: inde ubi adhiftoriam naturalem exi- 
fiHtidmque, feuid^ .quod rtvera invenitur ih corporibus, aecejferis^ patebit 
Phyjicae pprta ingens ; et etemenforum facies ^ et qualitaium . origo , er mixtu^ 
ra^ et mixturae origo, et mixtura mixturarum , et quidquid haSenus in na^ 
turajlupebamus ('), ^ 

(c) LEIBNIT. Opp. T. n. p. ^60^ 3^1. 
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jSrt coaAinatom am i» om«i Afudifji, tum viro ptttgimim Stritnm 
traSfatiom inftgium •fmm pntfiat. 

Fonimhe ooalTticie, ([utbus problemantin «fitrrl foteiit fotuHdne^ 
tenntnis ubi coadaDr per a.m* i^iax tjuaatitates fimpliciniHie ex- 
preiS^j aptet|ae MctNKUDne dirpofitit, optiiiie oflenduut, quae 
quantitatuin fit inter fe, coguitarum et incogDitaruin, rocnaa- 
tiumet miabil.iutn, relatio, quomodopendeaiit a fe iDvicem, determiDari- 
que pofltnt. Tantum autem abcA , ur fonuuUe pei' AmiiyCn quwntae fem- 
ptT Mlt* pi^o rei quidein iplius uodo atque natura, facilet fatic et ad-Hfum 
' aptae, ut potiut, praelertim, ubi tra^andee prt^onuntur Seriec, quae 
jUiiJyleos (:oQnit|uuit panem ionge inuia)«n et fru^oGfUmam, diAciHi- ■ 
afp haud raro et fere iivraL^bilec rrperieDAir, modus etiam tuterdum, 
qtiololutiones, quae expetnntur, abfolyi et «1 finem perdaci poAitit, uon 
Ippareat Cuiut 'quidem difHcultotis videiniK nobtt duplicein potiJli_^um 
caufiun ebiervane, Prinia efi, quod ea,.quae natora fua atque ipla re de- 
prehenduntur feiuo.^, tcpdbuitur pkruoique coniuntAa; dura coeAcieo- 
tium V. c. et expeneatium, qiuntitatum- determinMMum et iadeterminata- 
rum viciffitudiafes in (ingulis terminis et varietates, una quaerunt eademque 
opera oMfM/^ntff indagere, tmaformula^Aquae Leg^. progFelTus contineat, 
omoes comple(3i'(*)> qUo fieri noii potefl, quin Ibrmula quaefita evadat 

iaepe. 

(ji) Po0knt quiJtiD, atque adeo etiam dehtut, Onfnloruni tenninonini va. 
victun ,ct. vvMJMJInci mnr ciiaai^e fki^rul^ geMeribVibUierl, 't*.S~ txptdit, 
tasaoHomnes quaerer^flmat, ftdperpartts, <)var drinde,fingi)he, Gio tjuac. 

8IIC loco ae ordine , uiitantur. Verbo, iniitari dcbcimii Thcorciiiatii I}jt<oniii. 
is Analyfin , uti viiigb infliiiiitur , ^ua EapoiiH iHini i ct Cee<fidfctitiuiit , ndi pritu 
^ fepnratlm qu*eflta fonna' cft,-urtBini wsitf aiii fibi rer(Mkid<M|. roniiOiftim 
' ^uDtur i« femtila} qiuc cauiie eoiD(sif.«AiWqibe<^^fhmAHit|»r(ei, 
- A - Sic 
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(a^enumero compIicfttifliixia,.9|tiae, ubi res ad nCum conveiti debet, -ad fijlv 
flitutiones^^ propter termiaos implicitos, cogat no3 multiplicet et redu<flto« 
nes plan*: uediofas recurrere, pf^efertim^^ ubi formula ^Methodo Serteruoi 
Leibnicrana, per fuppofitiooenl Seriei quaefitae tanquam inventae^ efficta, 
terminos producit confbnter feqoentes per antecedentes. ' Altera caufa eflt 
quod ra(io*m his formaHs habetur nuUa Combinatiottum tt Permutationum^^ 

3uae in quantitatum finguiarum^ veluti partium , ex quibus termini con» 
raht^ Couiunifiioneaptji, earumque inter fe ordinis ac fitus Variatione le« 
gitima pofitaefunt; cum tamen formulae, quae hic quaeruntur^^generales, 
ut aiibi iamiam mbnui etres ipfa loi(}iiitur, nihil aliud doceant, quam quo 
ordine quantitates datae fint coliigendaef h. e. eombinandae vel permutandai; 
quific fitu etiam fuo faarmoniam quaadam fervant femper; per fi^lutionb ope- 
rationes explicabiiem, et propter fiiciiitatem^ qna termiporum inde pofium 
ac debent coniungi ac variari partes fingulae, fummopere ample^H^ndam^ 

Qiiae cum.animadvertiirem> .pperam.dcdiv nt, quaeab Arte Combinatoria 

• * • 

m 

Sicv. c. pro Scrie ay+by^^eff^+d^^^+ey^.,.* ttt.Sericm (ransfcmiin^ 
hujusmofU . i^ 

■ _JiL + •_*2i_ + _«*:_ + ^^ 

<«+■%) («+/3j)' (.»+0sr 

(ifbia# S5/ ^•••i coefficientes fidoty pro finguljs terminis cletenniiiandof figni^ 

ficanc) habito rcfi^cdtt potcftanim Ihcrae y, Binomiic}iie K + ^y» et Coeffi- 

y cientium, a, b^ e^ ^.•••-et«^ /1, itemyie' Coefficientium binomialiutt " 

*» n-i^. n-.Uf^^^zn-vnr^^ n^t ^ y^^^, atque nuper oftendi, ter- 

nini n imkflniti ^ ' Coefficientem tT confttre t% ^ 

Difhitaciims /8«—* ^ii-.* iB»— .»....., i 
'' /* ' '* «» •» •* «« 

et Ceefficientilnis . .« • k C - • a ' 

^' " ^ s A ti — I fi~i. n — % I 

I I. a 

Serienim Terdealium finguiis t^rminit sn finkulos dudis, unde producituff 

n.\ 

'1 V % 

m 

nbi ft'^ C0€ficieni ei bis.4i, iyCK tf« #..;.. fignifi^aiur bic pcr ''7"' fut 

' ftilkctH'— t loci*^<IMat a priiuo a. AUaa probkmath htiji» fotutioneni, pcr 
tcnMM* Kcum»«c«,a!ttiilh tkdtntt Inftiti. CUc. Dtff. P. II. Hap. VIII, 
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^ittAMlyfiporflHtf, nOQ MpeAari mckbt fed perapi etlam fruaos, lfqui<!6 
.nppareret, edito nuper libcllo(*;, in quo Methodum trjididj unWeiralem, 
. propofiti« ettaoa , Vt apptiaitio ofteaderetur, ploribus exemplis, quae Me-" 
•iiiodi bonitafem et ^^poftunitatcni ^ formularumqiie, inde proveQientium, 
^lytico-conibinatoriafvm concinnitacein atque ufiim fatis, opfnor,'proba- 
irere. Supereft, ut, quae ia eoiibro breviter tantum dida lunt, et tumuU 
tuarie quodammodo proponta de Methodo (namque Inffoitinomii Dignitati. 
bus, quibus eft ferepropria, primoioco appiicabilem tantum eiTeexiftima^ 
veram, poft tamen, et curreiHe iamiam pxclQ , nniverialem reddi et quibut- 
libet adeo Seriebus adhiberi elm pofie cognoveram) eiusque in Analyli uf«, 
lufiQs ttque ordine explireattir. Abfolvi autem, quod quaeritur, commo- 
^4>otertt duplict Opcre, .five eiusdem operts dnpKci parte: Aitera^ Vtttiu^ 
tionum ^ h. e. Pirmutatiofium et Omlnnaiionum novn Stjihnfite propofitOi 
fic, ut Varidtumum noii foiqm Numerus et muitjtudo formuiis denniatur ^ 
(in quo multi iamiam fuere, lcivnitius (0 et Jacobus BEitNOutLtus (^ 
yiriSui|imi) fed^ qiiod, praecipuum eft in hac.re^ jjuodque Analyfin Artes* 
que reiiquas et Scientias piurimum iuvat^ ipfoi etiatp Formm (') , five 4^f- 
ciis exhibeantur , quae fere hadlenus negle<^e iacuerc« numermim potiiC^ 
'mum fubfidio faciliime eruendae: Altera Logifiica Seriirmm^^ i|i q^a^ proUe^ 
matum ac tbeoremarum prioris, ^eluti Analyfeos novi Orgfiui^ ad ouasyis * 
Seriest ftper hasad omnem Analyfia appiicatio inftituetuc 

Htrjttsqu» partis exhjhebiouishic, fpcciminis ioco, palticiiiam? t^lius 
piaidew/Verborum DeJ!^iti(mef 9 vclntt ^rindfm addkis Ke!-mutationom, 
CombiDationum, Varidtionmn , Propofitionibus^ qusk kd/ormaf fp^ant, 
paacis illis quidem ^ fed maxime univerfalibus, una cum formuiis, quibus 
Numrus/ormarumfwjjpecierumtxponituri huijjs autem CouJjpeSum Ta^ / 

A a bularum^ 

{*) InfiHitki^U BignUufam — N^oria, T^ges ne Wormutae^ Ketttoflus 
PifUntif»*mn ~ et Serierum ab Suolutioue FaBbrum quatcanque oriundafum 
Genefes; cum Appendice X Tabularum Combinationumf fyr.mujtatiomm^ac 
Variationum. Gottingae apud I. C. Dieterich /f ^p. ^ ^^ ^ 

(€) Dijfertatio de Art^ CombinutdlriUt tn qua ex Aritfaiiietkae fundauiefitif Cem- 
pUcationum ac Tranfpofitionuin Do^rln^ novis praexrepds exibruiiiiii^ ct ufus 
ambanitii per univerAim lcjentiarum orbem oftenditur, hova etlam Ardf meditaa^ 
4t9. reti Logfcae Inventionlf femina ^a^untur — Lipfiae t666. repctita f ranco* ' 
furti , ct Uibnttii Opp. T. IL P.J. p.3J9'399^ infertam Lud. Dutens. ^ 

{4} Ars eonjeSandii Opus pofthtmmm'^ Bafilm$ t^is^ 

Xe) Tentarunt quiikQ <U>iade etiam /ormas Liibnitms m BeruoulMuit, feifllr^* 
viflime et eo tantum confilio ^ ut t quos fcre u^icc qu9cre)nj|t , mumerosfmua* 
rum iiuic d^diicctcnt* 
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kulanm^ iipide m ipfii^ qoaltf futur» fit perfpict peifit \^di^rdtn im^lm 
Qiateria, vel iain anti(]uitiis fre<}iietitatorym , vel a tEiiNiTii deomin itide 
9ERNoui.LiL<^uc teoiporibus ufii receptonun figiiificationes , non temere 
mutavimus , . £ed potius, toilendo etiam quoruodam ambiguitatenii» confiiy . 
mavimus, additisnovorum verboruoit Iiquidem ret ipla poftniare videMK 
tur, no vis definitioiiibus. 

i' n. '. 

f^itborum Dejlmtionfi. 

I. Ans c0MazW;ATOiiiA docet exhibere ataie ennmeiiire modoi pofl^ 
bile^onmes, fecundiim quos re^plures propoiitae conimigt^ transponi et 
^peimifceri pofTunt. 

Rea propqfitae (pe<9antur liic ut partes, verminimae , vel pro minimili 
liippolicae, unde Tota piuA (partibus vel omnibus^ vel quibiisdam) di- 
i^ria, tan<)uam ex Ekmentis , naicuntur. Fimdaminium Arcis combina- 
loriaefimt P^ariaiionif^ fiverelationismutationes, c|uanim duo funt ge- 
neca: C(Mvp/m<Nifr'aitenim , quo partes datae varie componuntur; alte- 
nim /'i^ii/a/JMAf , quo compofitanim prtes varie difpouuntur. Htnc 
fenim, ^nae fpeeie diflferunt) diverfitas fecundum partes vei alia^, vel 
aliter di^fitas, h. e. fecundum vel materimn^ vtlformam. Comple- 
xiones igiair tt Peonutiitiioaes fumma dno Artis ConbijMtoHae ' Gapita • / 
conflituimt; quibus iui^itur lertium^*in qno Complexionet fimnl com 
PermutationibiiSf h. e^ Variationes pertra^ntnr. > . ^ 

■ « 

9. NUMERDS KEKOM couiungendarum transponendarom definitur re- 
mm 9 five partium datarum moltitudine. 

Hunc dixit iViifiimffii fimpliciter leibnitius. Idem Combinatorfam 
Artem meluit Ccmptieatmam (^ia non ismMr-AMDplcitui proprite Coin. 
bjnatio^ five rerain diiaaim coBimidio efi) at CombiiiatiMes CampUca^ 
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. ^ Ptrmaiaiiones Jivi Traaipo/lU09$s. 

% tftoHMVTATtONCs EERCTM qoocunque numero vocantur, cum datae 
te^^ feryata earum mnltitudtne» fed non ordine, omnibus, quibus po0uiit) 
modis coordinantiir. et transponuntur. 

Sic^ pofitis tribus V. c.rebus fiveiiteris o» h^ Cy viriando ipfiirum ^dl* 
% ,9afn>, ^eiMilacipaas prodeuntf five Transpofitiona : 

aht; a$Jfj hac; btu; xab; cba; 

... • 

Literas 
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Lirens nempelitc^ affiuniliHis pro rebtta deti» ^piiliiis^M; :guia optime quid 
•fit, quod quaeritttr, explkant « et onmibud rebos pari %{iabag|a ikill^% 
ap^icari poflimt Expedit tamea liaud raro pro litf ris fcribere numeros ; 
ut fuo loco ofleudemus. 

i:' '4* Rct nEPETitA dtcitur 9 quae la eadcm Vadirioae iaapias fOBitur. 
KMip«~jM.|iermiitaiidae vel omms^ fmit divirfm^ a, t^ c,4\j^% 
iitiquoi twma amdm^ reluti a^ b^ 6, ubi m lepetita b^ onde P«n 
tiones: 

abb; b^ab; bbas 



S» FORMA rEHMVTATioNis eft rcrum bmnium trantponendaituii 

fOfitlO» / ,:.'..... 

6. KUMERut pERMUTATiokuM dicitUT, qui fonnas numeiat Svi 
ijpeciet. Tfasspofitionnm diverfiw. 

Sc Fermuta^kNmn a tnbito rebus' divet^^-aiy b^. £\ nnmerus^^ 6« 
[3]; a rebo» aiuiem a^k^ K fumHI^ uoa E^Xpioiiifiur bii., efij, £4]. lsib* 
: nm0 Nua m rm i' hic dicioiif yarialnUii^ Oii^nis^ 

^ ^ 7/mo9 refeitni' ad joca^ qnae reMm ^dblmftn (^TWanr) ikigMae 

f^jPoff^jr^ occupant ^ ... 

Sig^ficanter itaqoe lhibkiTio &Vtt/ dicitor hcaUtas partioM^ 

.S*^tJiTUs ABiiiOLUTua, five Partiffm com T<^to, re^icit numerum 
IpfOrum et diflaQtiam^ ,qua remqyentur ab extremit. 

Rcfert itaque hic, quo quaeque ^et Uco penatur ; primOf ficuado^ tiT'^ 
tioetci qnae/)et priori^ ipaa pqfisriori^ Mutatis rerum fedibus, mutit^ 
. tur etiam Situs abioiiitus. 

9, 9itvs KEt.ATu»9 ft^aPartiim ad Pmftf^ iolam Mfpidt Bartitnn 
MMT Pt antrorfiim retrorfiim dtflantiam. 

fnJStu rttato termtnr extnemi coaHgai intelligiintvr. QDapropter ^ipfo^ - 
fite tolent res^ quarum propontfor fitns relattis^g«fv/e di^ni literis, eir- 
. aiii in oaodum (vel aliarnm iiiieanim figuram daodentium ^ poljrgono* 
rum etiam resularium} hi odbem fedeuntibtis. Similtter pofiunt res ia 
Jtu ddffolutoj^uraii poni j^ ytol (econdum curvarum biaotnim (quae fpa* 
tium non conclodont) vel etiam» quod fimplicius efl^ fecimdnm lineae 
letSae tradum» ^. . 

to. oBDo RCitoM cenfttur Situ abfbluto» vicnnrAs r^atos iilt Mro- 
ar^io, hic coMFOSiTio interdum dicitun 

« Termtni imit Leibmtiani^ qnibiis fuhiflfiAe fynonjtiSct Mtilr* 8ic 
partium a^ b^ r, i, e^ fims fequentes:. ^ 

A j ' -' ahtdi; 
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^ . attde} b€d0a; ^d$ub;^ diolht; tdbtd; * 

*< {}rdiM dHfenint vel Di/peJit!oni , non autem VkinituiB vei Ompofitiom. 

II. CAPUT EERMUTATiONis ctk pzttium^ tx pluribus quae pcrmu* 
tandaefunt, ceitarum^ etiamunius, politio. 

Qufaelibct res vel Itteri , * fi ve per fe ^ Civc cum «lia aut aiiit «' coAtiguit 

- irtl Boa contigyis , K. e. renun quaeiibet coniiindKo, continiiftiW^MKMA- 

' fiiina., i}ttae tota continetvr in alia pbirium literanim coniundione, Iiuiua 

^ici poteft Gywf. Sic formae huiusmodi: acfhkpq CapUa <S>n(litut 

' poflunt res qtiaeiibet« veljkgaiae, a^f^ •••4 vel bma$; at^ /(£.... vel 

/^ 12. »£RMOTATioNEa coMMUNsa futtt, in quibtts plura Caplm co^ 

cumnt. 
^ • . " • ' '• 

^. CAFVT MULTiPLiCABiLcdicitur^ cuiuspoflimtpartesvatriiri* 

14« ncs H0M06BNBA tft, ^uae dato toco aequt poni poteft^ fidvo Ct- 
ptte. ' MON ADic A , vei XoUtada , ' quae bompgefiitam non baDel. 

Verba, quomm pofuimvs ia ii>i4 Dtflllitioneii, primbs adhikiir ia 
Aite Combinatoria t^$iBMiT£Uf» .pcnetermifit ^BS^^jvicLiua, ut iJia multa. 

ff) Combinationes fueQHnpUcationifl ^ 

15. COMBTNAT10NE8 RERU]^ vocantur, ubi, pofitis rebus plurikus, five 
"" ,. ^verfis dmnibus , five aiiqttot tenlm iisdenl » iooguntur quotltbet bmatf, ter« 
nae, quaternae, e(ficporro, quoad tius fieri poteft, nulio tamen Ordini^ 
fingularum Vicifiitudinisve liabito refpecSu* 

Cavetur faicy nepoffint, ut fit in Permutationibus I^] , contundiones, 

exii&deipnomiiierebus et.folo Ordine diverfis^ eenflatae, faepius^uam 

■ femei in Combinationibus occinTere# Cetenim ConU>inatione» iiic dicun- 

tur fenfu iatiori^ ^ro ComplieatiQaibus (xw Conion<fHoaibus rerum quo« 

^ . cunquc numero, non tanttun daarum, dequibus Combinationcs dicuntur 

ro^rv/foY proprie et fecuhdum hvfe^, fcnfu ftriifUori. 

afiM%^arajbuli. , iS* bxponens five index coMBiNATroNis diciturNumenis, quo de« 

fiftitur, quot res ex datis coniungi fimui debent. 

Itaque pofitis rebus pluribus, a, bf t^ d binarum quotlibet : ab^ 

tiel ad^ be^ bd^ ed .... Esyonens eft a; ttmarvm: abc^ abd, qcd^ bcd 
.... sExponene eft 3} ^uatemarum: abcd .... Exponens eft 4; finiiiiter* 
que pro reiiquis Exponentibos^ fecundum rei five quaeftionis cuiusqut 
modum atque haturam, adhibendis vci finguiis, vei omnibus fimui. Hinc 
'rerum d#tfl^rum CombiAatiOnes fecundum Exponentes vcijingulosfeorjimt 
vci omnes eomunSfim. ' 
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V 

IvlJ^Uae COMPLEXIONES, inteiduniCtism BINARII» T£lt>lARII, qUATIRNA* 

. Rn^ quiNARiif 9£NARiietc, dtcuntiir ip&c rcs^ fecOQduai Exponentti 
a/ 3, 4, 5, 6 etc. iundae, quae fimul ut unum confidentt&tur. Hinc vkio* 
NE99 ubi finguke« nullionss, ubi nullae ponuntur res , li. e. quamm fnnt 
Exponentes f , vei o. ^ ' 

Scilicet Uhionef tt^NuIJiones (pro qulbus leMinitius uiurpavit Ottlo* 
' nes) ad reiiquorum funt Anaiogiam ejffidK. , Uniones funt a, b, c etc 
Binioms: aa, ab> bb, bc etc. Terniones: aaa» aaB, abc; crc. 

I8* GOMBINATIONES, ^ONTERNATIONES, CON^UATERNATtONES^ 

tOKQpiNATiONCS etc verbo: complicationes rerum datarum, nomiQaQ^ 
tur binarum, ternarum, quaternaruhi, qtiiuarum etc. fn Biniones, Ter* 
nipnes, Quaternio^eS) Quiiiiones ct in reiiquas Compiezioqes, Con^ 
lundiones. 

LEiBNiTio Cpntptexio didtur Unio fnlnoris Totins in mmort; bernoul* 

*' iius contra abftinerc le ab Iiuius vtrbi vlCu et Compiexiones appeHare 

maiuit Ele0iones^ exiftimans^ (ic meiius lubimeliigi pofTe^ eas etikm 

* ferum acceptionesv ubi vtijingutae feor/im, vd m//0^ptane funiBntur., 

• Sedtamen redle Ijabet verbum Compiexionis, hoc etiam ienfu» x«TiSf; 
J^ivc IC^^^ quidem , fed tamen fecundiim dmhoylccv acceptu« r ubi prae^ 
V^' * ter Exponentes a? 3, 4^ 5 •• • / admittuntur etiam o et i [17]. Soient autem 

'' verbonim illorani quantHtaies fignificantdr exprimi per. ipfos nnmeros Exn 
^ ^ ponentes, fcribendo: miones^jnioms tXQ. 2nariiyjnQriitic* Cemznniiones^ 
Corgnationes ^ etc» . . ^ 

19. CLAssEs coMFLCxioNUM colliguntur cx remm datarum Conrua- 
Atonibus, ef a Complexionmn Exponentibus denominanfur: /^nfffA, fi Ex* 
* ponens efti} /f^fm//a, fiefla; tertia^ fi^; etficporro; Expbnentibfb^ et 
quae l|inc pendent , Claflibus, in Infinitum luiud laro pergeuttbus. 

.' Hoc fit^ ubt rerum ponitur combinandarum inuititudo, adeoqire etiam 
Compiexionum infinguiisCiaffibus, numero quoiibet finito maior; vel, 
fi etiam^nita fit rerum muititudo, res tamen repetitae C43 admitmiiturj 
^ocunque numero , ii> Compiexionibus. Sic pofhts tribus rebus it, b^ r, 
vefutt inidnibus, iaprima Ciaffe; /ecunda CIafns'eonflat Cominationi^^ 
a slmoAibus #«, ab^ at^ bb^ be^ ee; tertia Claffis ConfnationUms^ n jnio- 
nibu^ aaa^ aab^ aae^ abb^ ab^^ aec^ bbb, bbe^ bcCj*cte; fimilitev-* 

?ue fBkir/a, qninta^fexta . . . ; ista ClafCs, Con^natiombus ^ Omsttotionibus^ 
lontnatianibus ..... Connnatiimibus^ a ^nionibus, ^nionibos, teionibuf^ 
«.^. «tionibusdriundis, refpedive» Hiac CmjpJexumes^ admifirv^ m^ 
gleSht repetitiombui, di^tur« •- 

90. oiMiiEa 
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d7. GOiittExio uTlLisdifiingukiirflbijPfu^iU; ill^ pro (ubie^t ma« 

ttthf^ five probleaiatis cooditiooibus aut determioationibus, locum habet, 

]iaecnonhabet« Idem intelligede fermutatiOnibus utilibus et iNUTitiBua. 

Sic literacum a, b, r...« Temionis funt, admiifis repetitionibus: 

fffira, aab^ aat^^abb» a.bc^ acc^ bbb^ bbc^^bec^ cce .... [19]. Qjjod 

£igitut a unius, bduarum^ e tfium^ Dimenjiounm Fadlores deHgnenty 

iet sdiunde conflet, Formulae, quae ijuaeritur, terminos iingulos y^/;//- 

mam v. c. fuperare Dimenfionem non pode: intercidunt hic Claflls tertiae 

C6mpIexioties bee^' eee .... cum reliquis, reliquarum etiam Ciai&um, 

quae aitius afcendunt} /eptimae autem ClafCs prima Compiexio aaaaaat^ 

terminonp ultimiim eonAituit ' * 

Sic vocis Roma dmy^oeixfMricrfjm flgnificantes Permutationibus Qpoti* 

. AenturW/i7/^/his; itmor^ armo^ Maro, morkt^ oram^ ramo; reiic|uae^ 

' feptendecim numero» inutiles flve nudi funt, iatinis quidem auribus, et iine 

mente fani HAX. LAX. MAX. D£AX. ADIMAX, et ABRACADABKA 

7raAhS^aj4oiu 

28. coMPLEXioNEs DATX CAPiTxs difiBiitur , quas xngredttur CapoC. 

99. COM^LEXioKES COMMUNES 8UNT9 in ^uibus plura Capitft coft* 
curront 

JQe Ccfpiie vid. ad DefTn, if . Capids fciiicet potiiCmum ratioaem Jhabe* 
mus ^m reijpcAu ad reiiquarum partium vel transpojitionem in Permuta- 
tionibus, Tei eoninnffionem ex datis in Compiexlonibus, v. c, ubi pofltia 
fubit&is quaenintur praedicata , praedicatis fubieda ^ Subieda aut Praedi* 
cata Capita conllituunt. . 

30. COMPLEXIOHBS NUMBRORUM ' iive NUMERICAE iunt, quae fiuuf 

pofitis numeris pro rebus ipils. Idem inteiiige de permutationibus nu« 

MERORUM. 

A Comptexionibus itaque et Permntationfbns Kterarum re ipla non difie- 
runt# N^m five pro rebus datrs 

ponautur iiterae a, b, c, d^ e^ f, g, h, i^ 2, /,.... ex ordine 
fiventtmeri I, a, 3, 4> 5, 6, 7,8, 9,10,11,... jefpedive, 
facile patet, numeros eodemmodo, quamjiteras combinari poife atque 
.' permtKari , pofitis v.c. i> a, 3 pro abt; 3,3,3,6,6,10 pro ec*ffk; 
^-ftc^v^ pro b^^l^P; numeris iciiicet a, 7, 10^11 ilnguiis tot vicibus^ 
^ quotfunt in m, n, r, s Unitates, r^fpedive. 

Kefertautem faepiifime, 72^01^0/ ponere pro rebus , non literas; quifi 
numeri, ut iam LEiBNrrius notavit^ rerum, praefertim, ubi magna eft 
varietas, optimeet fimpiicrfiime indtcant reiationes., quas Ixabent ex]|)ffima^ 
fttppofitione inter ie, quarum literae, oB vagam fuam gcneraiitatmy nien- 

•• te 



'. s^^ 
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tem noii, Juti par cA, ^Axieaeiit. Qatj)n>pt^ ctiM) problemaettm fire 
/ theorem^tum Canombur, formiibnim aaalytico^comWnatorfarum ope 
perTabulas exhibeodiSr JndituIufB addemi» cofiAanter^ fihii|em ei, quem 
bic pofutmus, unde conftet, quae literae (five res) pro numeris finguiis 
Complexionum aut Permutatioaum fint fubAicuendae. 

31. SECTioNcs NUH8R1 DATt fiuntv coUigendo ez Mmeris mlnoribas, 
tan^uampartibHsdatimaioriii, tot^ quot, fumti ixvt additi fimul» nuibera 
dato funt aequaies* . * ' 

LEiBNiTio nominantur Difcerptionet fZerfaeltungenJ qudes v. c. ia 
. praxi fic diAa Italica fubindc adbibentur. Hinc 

32. coKFLEXiQNEs NuifERt pROPOsiTi dtcuntur lc2lione$ poffibiles 
oumes^ unde numerus n producitun 

Hoc fit/i^ieffaroquoslibet&iiio/, temof^ quatemos, quinos^ fenor etc. 

numeros (five fint inaequales omnes , five etiam aliquot eorum aequater} 

ex ferie naturaiium i, a, 3, 4, • • • • is-i, quorufti fimul fumma aequatuf 

numero propofito 1». Sic v. c. Numeri 5 Qm^kxionu confiant riN ordi^ 

9ataeZ2$3 in Gtaffe 

prima ex numero propofito ipfo 5 
feeunda ex humerorum Comznationibur t, 4 et 1,3 
tertia - • - .-• Conjnationilmsi^m€tt,2y% 
quarta . * . - Conifnatione- i^ 1,1^2 
quinta • - • • Conpiatione 1,1,1,1,1 

nnde patet fimul, tot femper Clafies efie huiusmodi Complexlomiito, Mdn 

funt Numeri «-Unitates. 

Termjnorum expartibus, quaeytfmJiMm efficiant datemi^ ufimi oflen- 

dimus (^) in Anaiyfi 9 Serierum pbtifilmum tradacione, ionge liequen- 

B % . tifiimum 

(h"> Tnfintt. Dignit. §. XXIII. Kinc Methodus noftra Potentiarum f §. XXIV, 
XXV, XXVI, et ^erierum ex pturium CotnpUcatione Genefisf. JCXVII. Fuit. 
^amentura Uint Se9io}tes numeri dattJ[^iy6vc DiscerptioffeSj quat qtitdcin tenta. 
vit, fcd non aWolvit, LfffriKftW; nanique, ubiplures fartes admittmnturj if^ens 
panditur abyffus discerptionum.^ Differt. de ArtXombif^ ProbL Ilh SeS. z^. 
Huc perdnenc duo piffbicttiata Combinatoria generaliiTimar qumfm dcdi foUi-* 
(tonem* $$. XXII ec XXVII. !• e. I4em Leibnitius triginta ampliui aanif poll 
cdUam CHiTertationem fuain dc Arte Combinatoria quacrit ex loh. BemotfUio: 
An ^nquam confiderajli numemm discerptionum^ vel divulfionum numeri da^ 
ti , quot fciUeet modts dtvetli- pojfit in partes duas , tres etc. Videtur tnihi 
ejus determinatio nonJadHs et tamen digna , quae habeeUur. Com^erc. Epi^ 
.fiol* Leibn. et Bem. T. I. p. 4^a. ^tumerum l^ierum omnium , numcro pro- 
potito aequalhtm, fed non j^r^s iplas , fiwtformaSt primtis exhibuit £(^/^^9 

cabulae ampliiBfliae (itbf dia: Noeh <!ormfuift.{ B0tror^.X^JWf»:^KhJf- > 
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i^fiinam «ffe. Sisafaia Mtem fatiHvmodf, p«r litertf vix «c ine vtx tjutdm, 
mmrarumm&ai opefmUitnt^ obtineri potcft; qao fit^ ^ Numfiri de^ 
fimti Cmpt^ionst, qaae partem nobis EicmeAtDrum combiaatorionim 
cooftimunr , maxiroi fmt momcnti. 

33. COMPLEXIONES DUCDNTUR IN COMPLEXIONES* ubl , pfOpofiti* 

(^omple^oiHbiis f^kribus^. Jiarum fumunmr cx odine^ eoilem modo quo 
fenim fingularum^ Complexiones. Idem inteliige de. PERMiJTATioNiBiy* 
c6mfle»ionum, (juarain tantum ordo Ctusve variari debet. 

Sic pofitis ComptexionihuT (»' $y' y^i^ ^^; prodeunt lade 

^ConjfMionef:x.ByY^'.(^BYi'e^\c^y^U^8^i^^^ 

cmu rtliqiiis Comjikxiouum Coniplexionibus ^ eomodo, quorerum fingii* 

larum^ii^A,^//..., Coroplexiones [11115]. 

Proppfitae Complextones pleromque comple^untur res fingulas unius 
. eiujpdemqve Seriei, iBtcrdum tameu i^es five litei-sie, in Complexipnibus 
pofitae^ ad plures Series pertinent. 

34- CLASSEs nucuNTtjR «N CLASSBS» ubi, propofitis plurium Serie- 
rum, fiveetiafaunius, CiaiEbus Complextonum , iunguntur quaelibet Ciaf. 
les (vel Com^exiones ex Claffibus) vci binae ex dualm^ vcl temae ex tri- 
b^s, vei quatemae ex ^uor^ et fic porro, CiaflTibus <five CiaiBum Com- 
plexionibus^ fic, utin quaiibet Complexione cx qualibet CiaiTe (vei Claflls 
^Complexfone^Complexiouna appareat. 

Hinc Clajjtum (ab una vel pluribus Seriebus) Comptexifmer. Sic pofi- 
tis Ciafiibus %, % ^C, etc. five ad unam eandemqueSeriem finguiae five 
ad diverfat pertfncant 

('A) a, A, r, d, e\... (^B) e.*, t,t, e .... ('C) c»,fi,yj,*. ... (etc), 

. iubi . Iiferac fingplae qua^ibet pofiunt defignare Uniqnes^ Biniones^ 

Teruionts . . . . verbo, Comptexiones) Comptexionis Ctafflum inde fiunf^ 

; five Ct^/fes duemHur i» Ctafes^ du£ih fingulis Complexiouibus ttiii«x 

Claifis iii finguhis atterius^ et quod inde pnidudtur io finguias tertiae, et 

fai^lum ex his in finguiat quartat Cbffis Cpippiexioiiei; et fic porro, 

^uam dm Claffes extiterint. 

Incidit LE^BNiTiu^ ctiam ia Comptexiones Ctnjffium a pluribus Serie- 
\¥^ i!)* fed Ciaffitm tantammodo primarum. Superiorum Ciafnum ex 
piDiibas Seriehus Compttxiotut non attigit, neque ctiain CompUxtouts 
y«^«ni^tim Ortfthttfli, de ^tis nxix videbimus. 

(0 !^<cl> 4rib(c CeoAi h«bl. BI, £ f.Ofp^ T.U- p. 37#. , 
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-*^5. cofittnxomB niMi ordinis dicuaturvquae fiuiK a rebus fin« 
gnljs ff, ^> r etc} coMPLEXiONES sECUNOi eRDiNiSf quae fiunt a Comple* 
juonibus prinii Ordinis. Hinc T£rtu, (iuarti, <^inti ... iiti ordiniI 
Cqmplexiones, quae fiunt a fecundiv tertii, quarti .... ^n-i) ti Ordinis 
ComplexionibuSy refpedive; pergentibus nimirum Coroplexionun^ hoc ino* 
do Ordinibus in infinitum; 

Hinc class.es CompUxionum primi, fecundi, tertii^ quarti etc Ordl- 

&is, PRIMA, SECUNPA, TERTIA, QJ^ARTA etC. 

CompUxiones propofitae fingulae , vel integrae Claffis, quaruin poftu- 
lantur Complicationes aut Per^utationes, vqI ad unam eandemqne Seriem 
primitivam omnif^ vel «d Series divtrfas pertinent, adeoque varietati, 
veibis nullo modo afiequendae, porta patet liic ampli/nma. £t tamen 
liaec tanta varietas numeris coerceri poteH , fine quibns exitus daretur nuU 

• lus; praefertim^ cum etiam hic CompUxionum numeri propojiti n ampliffi- 

* mus ufus fit in Problematis, propter terminonim et multitudinem et 
voM>iim , maxime impeditis. 

y ) l^ariationes Jive CompUcationef eum JkrmniationibUf. 

3& vARiATiONEs RERUM dataf um dicuntur Compkxiones earum fimul 

omnes cum Permutattonibus. 

Nam prsMter Cbwp/sjrtonif m varittateoi, ordinif etiam interdum, fitnfve 
partium fimul habenda ratio efi , ut fiert v. c iblet ia nwiemf et fyllabif 
Terborum, fyllabanun literis cum ipfis fyllabis ttanspofitis. 

DifTerunt autem hic etiam f^ariationer rerum datarmn* h. e. rerum 
Comp^exiones cum Permutationibus ^ a P^ariationibuf Clajinm^ five 
Clainum Complexionibus cum Permutationibus; itemque yariationef 
Numerornm datorum^ H. e. Numerorum Complexiones cum Permutatio- 
nibus> a Variationibnf numeri propojitin^ quibus numeri «exhibeotur 
fimul Complexioues cum Permutationtbus. Neque etiam Variationef^ 

' fwt CompUxionum fingutarum y five Clajfinm integravutnt fed Ordinum 

fuperiorunh quid fiut» poterit obfcurum efle. Namque licet kic breviori- 

bus eife nobis propter ea, quae de Permutatipnibus er Complexionibus fe« 

orfim diximus fiifius^ in (edionibus antecedentibus duabus c^ et j3. . 

Pro eo., quod nos dtcimos: Variationef ^aaenref leibnitivs dixit: 

' yariationefjhufj feu dijpofiiionef y dncere im Compkxionef. ^ 

i) Operationef comfmatoriae. Elementa eombjmfftoriap Methaduf. 

. I^gifii^^ Setrierum. 

, ^. operatxones combinatoriae funt rp(ae rerum Permutatrones^ 
CoD\^licatiooa 9 Variationes, ei quae ex hi. utaia^ueimDfOiMiatnr. 

B3 38* »«- 



3g. ctEVENTA COMBTNATORIA dicuntur dahie ipCie ret~ tt quae fienc 
ab hi9 rermutationes et Coroplextones , vel fingulae^ vei colledlae in Clailesj 
^uatenus res alias^qiiae ab tis pendent^ ingrtdiuntiir, veluti partes conftitutivae; x 

Stementavere diximus, quorum fcilicef, utfote ^minitnoritn ^. vel proi 
miaiinis fuppo/horttm ^ coniundlione varia vel dispoficione, res compod- 
lae^oriuntur, iive materia^ five forma diverfae a fe inuiccm. Ufus ho- 
rum Elementorum pniecipuus'' pofitus iu eoefi,. quod rei quaefitae /^ar^ > 
tes eonfiitutiuas exhibeant faciJlime) five ex ofdine quaerantur^ five 
extra ordinem ; quod Legem progrejfus in his partjbus expbnant fumma ' 
cum perfpicuitate ; quod partes ponant fiatim eo loco^ quo manere, ea* 
que ^>rma, quam feruare debent, 6tcY\m(i$fubJlitutionum et reduSlionum, 
haud raro taedi! plenifEmarum , diverticulis. > 

39, METHODUs coMBiKATORiA docet, Elementa quomodo coniungL 
transponi ac permifceri debeut, ut Compofitum iudeyquodquaerimus, refultet. ' 

Adliibenda igitur fimul ^fi/Wp/ina eA , ad quam partes variandae* fivo 
Totum, qiiod inde volumus componere , pertinent. Complicationum 
ac Permutationum ulum editis ipeciminibus ex univerfo fcientiarum orbe, 
ofleodit LEiBNtTius (^)« et poft eum iacobus bernoullius (^y et ni« 
coLAus BERNOULLius (^). Sed Methodus ipfz tamen adhuc defideratoc 
perfetta et wiiverfaiis, quae ocnnibus aeque rebus applicari pofiit; quae 
doceat vel per praeeepta^ ^rd formutarum o^tquomodo agenda funt, fimul 
ac ex difciplina» ad quam pertinent res, de quihusquaeriturt confiirerit, 
qnae fint agenda. -Scilicec leibnitius, rem «ggrefius admodnm iuvenis, 
ubi ipfe noQ jadsfecit (*). Explicarie rem ulterius praeceptis, promove- 

re 

^k) In Dijfert, d$ Arte Combin* propoGth XIL ProblemaCss , qtiibui fingulii va* ^ 
ria tbcoremata adiunxit) varios ufus. 

^i) In Arte conjsSandiy five Stochafiice* Bafileae 1713. P. 10. explicat ufum Ar- 
tis conjedandi tn variit Sortitionibus et ludis; P. IV. Ufum explicat et applica- 
tionem in CivilibuSy Moralibus^ Oeconomicis; fed hanc partcm reliquit impcr- 
fe£lam. Huc pcrtinct eciam, The doSrine ofChances; by A. de Motvre, Edit. ' 
fec. Lond. I7it. 

(^m) Cditor Artli conjcdandi» poft mortem Audoris, patrui fui. Spcctmina Ar« 
eis combinatoriac ad lus appHcatae propofuit in DiJ/ertatiene inaugurali. Ba- 
Jileae 1709. Diifcrtationem han^, aijti» nieminit AuAor ipfe in pracfat; ad /ar« 
Bem. Artem confed. ct loh. Bem. in Epiftola ad Leibmtium. Comm. ep^ T. IL 
p. 21^. vidcrc mihi nondimi ccntigit. 

(») Hticpcrtincnt yertia Leibmtiana: Combinaioriamf quam animp comptexut 
fumy ex ea^ quampene puer conferipji^ et anno 1660. edidi («^ HnconfuUo 
ante annos atiquot reeufnm ) noliin aeftimarii tamet/i iam ium quasdam fnv- 

* . • ditationes 
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tt fffeeimiotbilii acl finem perdacere , fubhds, qqae mord^ inifcere pj»{l 
iinr> difficultatihus, promiut quidem faepius (^)« fed muitis graviffimis* 
que negotiis alii« praepeditus , manum ipse admovere Operi non potuit; 
lAC. JERNOULLius, morfe pracventusy Opus reliquit nondum abfblututn; 
NicoLAus denique b£1iK0U(.lius applicattonem tantum ad jfuris quaedam 
C^apita inflituit Omnes autem id potillimum egerunt, ut Jpmerumfia 
Fermutationibucef CombinationibusiVttiiifra/' inveftigarent; cun;r Metho-i- ' 
*dus ipfas potius Species^ five Fortnas defideret JSed Methoduf videtut^ 
mlverfaUt contineri^ inea^ <[uae mibt 

40. LOGiSTiGA sERiEKUM dicitur, quae rerum ex datis combinandarum 

permqtandarum traditmodum ac rationem per formulas analytico-combina» 

lorias. 

Nempe rerum datarum fingutarum lomptexus Series hk dicitur ; for^* 
mulae anat^tico^combinatoriae praecepta exhibent per ipfa Elementa com- 
binatorja, fed imii/jF//^ expodta : trnn feder Attif combinaforiae Arkhme* 

' tica efl*^ Hinc Serierum LogiJHca anatytica, (|uae aec|ae kte patet in omnf 
re combinatDria, quam ipfa Analyfis reipe<flu quantitatis^ cjiicretae ct con* 

' tinuae, ctrios eft Innrumentum maxime liniverfale. . Appticatio igitor^ 

- iivei etiam coiHundio Artis combinatoriae cuna Analy (1 tam prona ^ tam- 

qtte arda eft, ot ne geodaefia qoideoi aut trigoqoiaetrui cum geometria 

arAioii Vincitlo conionda Jit, jtrs kupe Combinatoria , anatytiee expoir 

fita, Fhilofophis aeque et Geometris utUis. Eios maximam partem ian> 

. jam abfolvimus» ' 

f m. 

Operationes comBinatoriae. Specicrum Jmgutarum cumNumiro SpeciervM 

brevis expofitio et ufus. 

V. Pofitis Terboram Definitronibus, fan^panr princfpHty proxrmmn 
tft , ot^ Openiliones combinaepriae ijuomodo tnftitui er abfelvr poSflllnt, Ele* 
fldeiftla coiiibiaatoria quem habeant pro fingulis forrofs, fi?e etram Ciaffi- 
bu9 vtiorem, ^ui fit Nomerus fpecitrufn/ qui Ekmentorum i»ftis , 'munc 
oftendamus;. breviter quidem, cum primas tantum lineas dncere tric, noi» 
tabutam ipfam exponere, animum hidiixerimus^ fed ita tame»; ut res ipfa,' 
^aiis fit» 'liquido appareat* 

• m)Fof^ 

eStationes mm poeuffendass nec mamemH nullfus adjfperferim: Opp. Leibn» 
T- II L p» sST' Uacc fcripnt Lcibmciui trigitica aoiplfus annis poft cdttam Art. 
Oomir. aimo v^oo* 
f a) Ptaerer foni fuperius fim hfniM, conf. <|troe attiiB finn fai mcfiitioBe Bbct» 
U de InfiK Digniu • 
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cc^ Fbrnumm y /he Spmerum /ngufarim tnventio. 

2. Rcduximus autem nunc totum negotium ^djimpticifflmaf numtrandk 
Legerj quibns utimur in decadici^ dyadici^ tetradici, /exageJimaHf^ ct aliorum 
quorumcunque Syftematnm numerisfcribendis; quae ratip tam. eft cxpedita, tam- 
que facilis (nam numeros fcribere ex ordine^ atque ctiam, ubi opus efl, per 
faltus progrediendb^ quilibet potefl) ut mirumvideri pofGt^ neque leibni*- 
TiuM (^), ncque BERNouLLiuM (*), neque me ipfum (^ ) , cum fcriberem 
de InBnitinotnii Dignitatibus et Methodo Ppteutiarum libellum> vidi/Ie: 
Operationum cornbinatoriarum fundamentum et vttuti normam propofitam ejfe 
in numeros fcribendi modo ac ratione unamfere atque unleam^ h. c.pnejlan* 
tijjtmam; cum ipfi numeriy Pcrmutationum, Combindtionuiit etVariationuiii 
perfediilima et umpiicifnm^ omnis gcueris cxcmpla {^) praebcant. Scd iti 

fit 



Cp} Q.u«d fi ob&rvaflct LeibnUinSt vidifict: pOtere hiif non fo abujfumiv.fioi. 
b,'} horribilem et pertimescendam^ fed injatam etjam ftratam viam 
pfo/peSlum., 

Xq) lacobus BemouUius 9 quid fit res, ct qua$ habcat opportunitate»^ non vide- 
mr pecrpciUTc ; namquc ntillum in ipftuc Acte cQnied^andi cxemplum mimerorum 
Dfo Hreris pofitonim apparct; Ncque ctiam pet^yctlr loh. BemonUiuSf qiiippe 
qui, coa ampliofem rd cipofitfoficis ipfl tranMj&iiHict Leibmtit^y reicrikefct: 
Legi T^ de progreffionibus : mihi nimis abfira&a et eMrufa videntue'. Ha- 
bui etiam confifniles /ptculationes aliquando. Comm. JSp. 71 /. p* 4^0; ad 
quac Leibniiius: Mca de Progre(ft6nibus% velpotius^de Exprejfionibus obiter 
Tibi infpeSa pato ; alioqui vtdiJJtSt nihil ejfe /acUius^ nihit Haturae tonfen- 
taneum magis^ patereque etiam Tironi jamfum expertus» Ibidp.^^^srC/ 
T IL f- ti» 13) 14* Sed LeibniHus Ivtc vidctiir hicin culpa cflc. Nam Pro- 
l>lcma cum Iblutionc, qua rem oficndcre volcbat, eft ycre' tttpiyfiutTeHH , et 
proptcr abyflitm iflam maiiflac « de qua aodo dlxlmuSf 

Horribiley infmdem diSu^ cui limten adeneium. . ^ 

Vid. quoc pluribut de bac re di(pmavinM ii\ pracfat. adltbcUit«ide/i{/fif. Digni^k 

(j) Cum fcgulai tradcrcm pro Complexionibus tmmeri defitUti- altcratti, ailcraai 
- pro numeri definiti p^ariationibus. Infiu. Dign* $. XXII. p. 71» /eq. et ^ XX VIL 
p. 1*9/ 

r^)-Uoc aioitui iamiam p.9tf. libelli» cui titulttt: Be/chreibnng eimir ganznet^ 
en Art^ nach einem bekannten Ge/eze fortgehende ^ahlen^ durch AbzUhlen^ 

' oder Al?m£jfen bequem and ficher zu pnden. Leipzig tT7^9 beif^S. L. Crufius. 
Miijut librt dtsqulfitioncs , quac inllituiifitur, numcricae^ oecafionem pr^aebuere 
et quodammodo materieme\tmk%% illius, dc Infiniiinomii INgnitatibui et Mctho- 
do Potentiarum. Nanique mimcrorum compofitorum faAorct» a primorum 
pcndcnt arque indc dctermlnantur Complexionibus rite ordinacu^ Exponcnrium 
ezprdittc a^ 3> 4« $ • « • • SimiUt cft ratio, rc^ii^orttm, qiii ibi confidcrantHr, 
miincrortinf: Fermntationum ftilfcct cf Coroplicatiomim camput taficom ooacft 
infinitut« : 
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4Q|aimir dtmcUku 

tpxiM^ k)rae iiuat &B{rfidffiiDa et ad tifiini naaxinie aouKiunodati. , Cui rei 
lit fidem itaciaiiiiu ipk fa&e^^ shia liie Problmata afFereratnf gmeratiffimu^ 
3n qtiy>ut totitifi <rcii cardo veirtinir et conti^ettir fomnia: pro Permuiationi^ 
Ihu rBfmm datm^mMwxmi fBO Co9HpkxiombiU aitenim; jpro f^miaiUimbiu 
liertiium. > . 

^. vROTLraii T. J?^fMM Jo^anKm a^ i^ t^ i^ i^ /.« »• PmmUatio^ 
9fT exUbifii pogUfUts ommu 

' * "SOx^uTiQ* IPonantar 

*pro rebus Ipfis o, S, ir, i^ r» / . ..♦ w or&hui^ 
•^ Elemenia m$meriea i, a, j^ 4^ 5» * • • • f^^ive^ 

iTumerttT, qul inde producitiir wmimif/ €23456« ^. . et nkmmiiJ' . . • . 6$|9i, 
ciim omnibuT intermediir^ qui ^o^iim femper ct iisdem Etemeaiis conftant» 
irerum datarnm fiftem jomnes f ermutationefi pcfflibilM. 

' i)EMOTJSTRAno. TraAspoCtionum Ipecies ne cqgitari guidem^ ne- 
dan» exhiber^ nlia poreft, ^ot non.refpoh^eat numenis ex Elementis pro 
rcbus aflumtis. Stt enim , fi tleri poteft , . . ,/r adbe eiusmodi foecies j er-. 
\go ».. . 631143$ (Elementorum numericorum complexus*) non eu numerus. 
O . £. K £rgo onmes exhibentur Perq^tationet poflibiles per ko« ntimo- 
ro«. <^E.F, *• ' 

4^ £XEim.uii. Herum juataor abed ietermnaataf tx TSemmiix 
f* z, ^, 4,: per nMturum mnimum 1234, tt tMximum 4j2ti eumJnUr- 
«m(m>, Ptrmntatio^ttjefueutts: , 
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PriMto atqoe uitimo cuiusqoe Goltunnact numirro adtonximtis, exeinpri 
loeo, fpedem transpolitis literis refpondfimem. Puoda jiic iigniiicant ft^. 
m nomencas, qoibus refpondent inferius p0% , et fimui modum oifttodiuic^ 
^uo patfuat Atimeri^ ^oi poilulantur, ia34> iMJv 13^49 ^^^ ^ A^il>^ 
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,(|Q8m"ceIernme^ N<i^e jiQineri p^firmi dim pDi i wi t uf <3mi8uMt iimrfi 

ordiae (ex 34 fit 43^ ex 34 (ir 4a>^ ecc.) aumeri autem % fibe ttrtii^ qmtrtii, 

(eoct€m<{iie modo» libi plures fofit oimieroni^i ferie» verticifet ^ etiam ^iii- 

ti^ fixti^ e^ ) crefcunt kicceflive hac lege> ut figuram quaaUibet i r 3« j» 4^ 

lyiae poCta cO m^tecedeotibus lineis fuo ioco^ excipiat jETrojrJaie mKor^xguam' 

a destr» ieqiiantor in eadem Ijnea^ (piae reliquae fuipr jigocae^ fiiO' ocdine: 

fingjalae^ tac^reado fempec ab ea, quae minima eft, piogrediende «uten» 

per reIj<]ua»'proxime QMriore8| eodem Kre modo^ <]uo Claflift definitae Va»> 

riatione» definita» deduximus (^). 

» 
$. AlFam Probrlematfs Solotfonem in rehui. igfir eiqvofiir mvpar {^J^ 

Idem etiam (btvi poflet in nuQieris^ quie hic qnatuor funt/^nr/^/ f ,. a^ 3» 4« 

fpiaFamyfei8«i9 e^ to^ eligendo e% V^riationum Clafle^^i^C) eas tantum*^ 

modotranspoficiones^ quae ffguriscqn/lantt, 9>. }, 4r cxciolis reiiquts^ iii^ 

quibus frguFae occurrunt $, 6,. 7. Sed praeftat, Problema quomodo Colvdr 

imr ab hurosmodf Claffibus independenitery of^endifTe^ 

6- Ubi rerum perq[ii|taa<larumaliqwefiiiMrcaedem^ur ip a»4|^i?«ir^f^»^^ 
pofitis pro literfe mdem , eriam Elementi» nuniericis rfsdem r, i^ i» i, 3« 9r 2r 
permutatione» itidem produpuntur s numeris; tmmmo 11112 aa# maxima 
22211 ij kt inUrmediir reli<Hii$^ a propofiti& etinter ie diverfia, omaibus^ 
lu quibus i occurrir quatery 2 ten 

7* Sfmiirterpro ,' , cum fit 44-3=7,. ef 4, 1 + j. a=Tq^ determf- 

aar» poflent rermutatiaoe» per Claflem '^G Q^ ^ eligeado Compfeifroaes 
tantummodo eat,. in qoibua occurrunt figurae numericae i et a;. Sic litefarumi 

transpofkrone» exbiberentur^qora ^-f-^-fr^^^t^y^ Jr '4*'^ 8*^4* 3f=tr,i' 

per Claflem ^Ly eirgeiKlo tamummoefo^eas transpofitfone»,, in qnibus Ele- 
mentaoccurrunti, a», 3« non affa , nempe r^ quiiqmii;: 3> £/// 3, quat&r 
pofitia autem pro frgurfs t, 2y j Irterf» Oy 3, r re^eAive; 

Hinc patet fi>ruttonmz> frnrmi di yerfifa^ et coaruoc^b mnroa ; nam Com* 
f lexiofie» et Variatioae» iiiiiiieri datt ^ve prppcfitt n ^ latilfime patent. 

g. PROELr* 

{/) IwfiuO. D^. %.XXFITy g. fK 134^ 
<a) ia tU^eih m$df^ UmeL uot. s. p. j^« 
(v> /if^fiift. Digliii., Appmi, T^dK X /r. iff^. 
( <0r) /i^^» jD^. Appt9d* Tai^ X f . / j^. 



* 

L 




XIX 

soLvrto* Pofitis 

ftoJiUnr 0, $, c^ 4^ ^^ /« « . « tx vrJm, 
. J^ff^^ fwmricir i^ a^ 3» 4» 5# 6. . . • reJjpeBivt; 

^wtltm t« fif^alii ifriiNr^ /miiu', gmaerms «tc EtemewOnrd Bgerk, lt«e 
.4iver|is pmfribiM^ fiye «oa ^iverfistf compo&ei bac lege, «t %Dnuii pneo». 
^eaMm ^iNimlibet vtl 4aim^ vel iMiar^ (mii^fuun tamea amiort adeectm 
.leqiiirtur, ^Mfvfjii^ fcrtkmtiir wmm. Nomeri iade oriuudf fifledt <Mniief 
Complenaiief poff^iles, «dmiflk etiam nepctitionibi»» cite «OFdiafltai. 

Mi^oKtTaAmcK Si oegas? eflo ir. c ii fieri poteft^ mueiddf €007- 
.«uitia iritst t>rdioate» cui ooare^oadeatoumemi» «xmio dertyari potatilet. 
Ergo aumerus 1134446 ex £lememorttm,t|Qibus conitat, Coaynatiiiiie pro- 
duci aon ^oteft Q;^ E. A. Eijgo Oomplemmes .^uaefitae. omoes exhibeotur 
per huiusmodi aumeros. Q^ E. F. 

9« cxEMpLUM. Herum irmm n, ifr^ f Jetermimemtmr jmr numnw, mc 
figuris tmtmampdo i^ 2^jy canfiotttMS, Comjdexioues^ admiffif repetitionUmf^ 
rite ordinatue^ fequmtes: 

jmbnes i, 3, 3; et Comzncttiones ii, la, m M^ 33; 33; 4tQmjmu 
'imuesm^ udv 113 V 11B9 1^* 13$; dsa^ ^33^^33; 333^ cumreliqui^^ quae 
iequuntur* ConinatmdSbus^ Cousnationilms ^ eic. 

10« Modus celerrime TeperiundiybmAr ijnsdSeiS oitnie»^ couiiftit in 
eo> ut pnffio{>oi«ailur uumifri ^i i^W 3» 4> 5» ^v ?^ S»9 > « • - tanquam mioneri 
feeundo^ iins^^iftdeab 1, pnMpoaatnr i, ct poftea fingolis» inde a a, praepo. 
aatur d, poftea fioguKs inde a 3, pnNfponatur 3^ et fic porro> us^ ue ad 99 •— 
pro ComTnatim^ms ; iertio finguiis Coin^nationilHis praefigatur rurfus r^ 
^ode fik^is» inde ab liis 4]ui inctpiuat f a., praefigatur a, ct) indi^ ab his 
t}ui Incipiunt a 3, praefigatur 3, et fic porro, usque ^^999 ••• pro Conjnaiio- 
uibur; et fic deinceps^ pofitisCoo3nationibus, fvo Cou^nationibus ; etpo» 
fitis Con^nationibus, pro Conjnationitus ; ctc, ^uousque tandcm prqgredi 
velimus« 

u. Quod fi pro numeris lus adh tbeantur literae ^ n, ^^ r, i^ ^^ /, g^ A, 1 , • « . 
poterunt (latim Coniplexiones tn ipfis rebus, five Uteris exhiberu Huc per- 
^iiet Tabida-noftr^ imU (') ^iia exhibeiitur Xefum datarum quoeuuque n». 
mero Comptexioms fecundum Exponeutm, five ludicem quemtOet uuiefiuitum 
u; fic, ut Complexiontbus minorum £xponemium »•!, «-a, 11.3 etc^ 
aon dpus fit, prQ.Compie3uonibus maximi Exponentis n detecmiuaodis. 

• C a ^ Dire^ 

(x) tfifiniU Dign. p. r^r -f»- 



\ - 



xx: 






•f 3- y ' 4* 

• "^ a^^B> a«-*B^ a**-^, a»'-* 



»j •• •• 



. m 



n. Quod ir non^ adixiittaHtQrre» repetitae,. omittendi funt numeri ,. » 
^ibi» figqrae ^dem repetuntur». Hqc fit, fittmeros hosee v^l eligenda- ei& 
fliumeris io lo^ v^l praefigendofbi ftngttlaslignras itumefiGas i^.g^ },. 4^5^ ^p- 
1t 8 -. * fiio ordine Complenoaibus, ^e[ »2y^3r, 4^ 5v6,,7» 8, 9«. ... incipK 
ttntv re^e^ve, ker, wnorir* km^x nm^ribm ,. non- iisdem^j. auriiifnGffi- 
bus. Complexioiies -hine dertvantur omnes^ eadem &ciliiatr,. quam in lo^. 
fird paBcibrea/Uti(]ue et numero Hnitae,. ppoferum numerO' fihito f com reit^^ 
quae finr Complexione» numeFO* infinitae ^ pcO' r«rum etiam. numeso fini-^ 

Htic pertfnet TaBufa 4iofira If //i^ ( i^) Cbmplexionuth rerutft qmttibU datti^ 
rum', in quibus nultanr Jive titera bis detkt aat fa^iur occurrcrt; cuius iSk 
^iicdmm Jhrmutam dir$(frieem% 

F a y 4^ "y d; 7 .» 

Af A', Ay A,> A^ A^. Aw • •>••• •- A ' > 

7 ■ - 

13^ ES&EMi^LUKi Jterum datarum qumqui a ^ &v ^r ^^* ^^ ifiMWfMii^ 
Af >. qmiJUis repetitionUms ,. Comgtexiouer rite ordimttmi 

JkioniSue: m;. SrCy^d; rr 
Com2$uaionibus:ab, aci. ad, ae; hr^ Sd'r ttis' eX, ce; dkr 
ConpMionibusr abc^ abd^ abe-,^ acd,* ace\ ade;, Ifciy ^a^ bde;. ^j* 
Cbn^natiombus : abcd, abce,* abde„ aede; bcde;. 
Cbnsnatione meat^ abcdi^ 

Cbmplexione» ^ppareQt Hic in ip& litensV pr^ qpiBus etiam^^potttifl&nt ^M^ 
'^gut^enumericae ^ a» 3# 4r5^ 

i^.- ComjpJixiones numeri jfropojlii u, Svt defihTti cuiusiiBef 9 vel eliii^ 
gunfiir ex Complexfonibtls fimpliciter [10], quae niimerum,- addendo fiiu 
gulas figuras, efiiciunt n $: vel- determi&antur indepeadeater eo mbdo faciiliii' 
ine, ^em aiibi (^) ofiendi et demooAraw 

15. FitOBEEHA^ in. Rirum o^ b, c,d, ^^f^g^^ ^ n it^* •• qnocnnque me^ 
mrro, quaeteautaefant, admJPs regetiHonibus y Variationef poffibites ommsi. 



iy^ Infm. TS^n. f^rdr^ 

iz) TnfinS.Digmi. %XXII. p. n^rcq^ 



1^0 &c> 



/ 



./ 



xst^ 



mumquf (iiigtjiaroBi< omaes P^nmUa^ioms ([c^x 33». 

Diias^haquerliicregtilii^, praCohfiplcxionibus ooamy pro P^nntitatioiii*^ 
ftus silterBmr «dlubendOr fttisfieri Problemati poteft*; fed poteA etiamt et' 
lotige commodiuffr unam tantummodo regulam ibquehdd haoct 

soEUTio lldok Poiitis literi» 

• * • 

i) a^- B, c; dy,e^ f,g^ A^f, iC .. . . . pro Jfuanilkif ih Clajffe Lttn; 

yrad^antur literae hae fihgulae ex oirdihe: 

i:) cunffif TmqnibuT^^\ pro ComznationiBus ih Ctaffe zda; et 
j) ' . "^ Cbmzndtionibu,- - Cbnjnaticfnibus in Clajffe jtia'; ct ' 
4) - - Cdnjnationibus , ^ Con^natibnibus iri CJaffe ^ta; ef 
* 5) - -^ Conkfnaiiombus r -■ Consnatibmbus ih Clajfe jta; et 

fi: porrOy. quousque progredi velimus*. Sjpecies inde oriundae filleat renim 

«latanim- (jpocoaque numeeo Variatioaes oma^l{Qaefib& 

rairoMiit ATn) So{utimis^Ima$ patet pec. fe. In. Solutiom Ilda ori* 
tntur CQmanatioaes ftb ibionibus^. Cat^atmies.a ComaMtiontbus ;> etc. ver« 
bOf.GoQmattooca^r Cbii{#^fr) Aadomboa Uabenin||em:i^ Ciafre 2da Con^* 
flnationes hoc mod.o- poflibiles' omner» , £sicile conceditur. Quod fi itaque 



^s* neget, adieflc Conimatioliem- aliquam qiiamcunque». •••>•* P9pxf\ 
in Ckfle m,^ idem regrediendo etiam* neget necefie eft». adeiTe Con(Mi-i3- * 
natiooem,. Con^m^a^oationemr. • ^ Consnationemj^x/, et Comanationem 

x/t nodfe ovtum triijkere potuiner Conmnatio P9JP^f'* V^^^ ^^ 

filfum': eum ftconda Glaflis omnes habeat Com2nationes ciioXcy^fjivm, 
Ergo Variationes exhibentur hoc modo poffibiles omnes. Q^ E. F- 

i6. Solutio Problematis tertii altera^ qyadatae res fiv^litlerae^ omai* 
bus, quibus pofTunt y. modis GQprdtnantur et permutantur,. coincidrt cuni eisi^ 
qoa Folynomii a^^b-^c-^d-^e^^fJ^ttQ qu^eiiuntUTDign^ates: feeunda^*ier* 
1ia\ quarta ett' ftr muitiplicationem. Nam Q^uadrat^m v. c. reperiturr fin* 
^ gulas radicis partes a,, b, c etc in fingyias mnltipiicatido , et Ctt5ffr produ- 
citur fadlst a fihgulis radicis partiBus ih fiugurbs Quadrati termihosf ef & 
porro* pro retiqths pot^ntiis altibribus. ]Hinc pecujiaris WWtroiJt^etbem inter "^ 
Cbmplicationep ifias^ et potejates polynomiorum^ quam iam nota^t 9£R- 

* 17. Qhombdb igitiir rcs ipfie datiiie fifve Hiferae variari' polfiht ,. pater 
I[ex \\\ laem 15 gonendo»; 

C3; . ^ 

f») drU Gmjea. P. U. C. VIILp. 13». * 



I 
( 



profiirir/r #^ ^, r, d^ #, //^i"*5 <f «Torilfci^ -^ 

S/mfn/aMflimfai^ a, 3» 4, $9 6^ j, ti 9, rffpiSwi, 
•Sed regfilft^fiiiic, quakn fe(|iu ia configorMidt» Variatioaibns. cxocdiM opor< 
itcat, coddpt breviflime et propom tribus verbi$ potefl fic: Sfribt numrof 
ex ordme, infli^4$k i, tot^ qi$€ft f^ariatimmprQfem propoftum $Jk^ omiffir his 
in qnitms CyphraBve o omirri^, tanqnam mutilibns. Nam aotae o xuilia 
htc reipondet res uve liteni. 

HiaQ Inioner: A ^ a, ^% 4; 5, 6» 7, 8* 9» 
et Comznatimes: 11« la... 19, ai..,99, 31 •••39» ^i^^^S) 99? 

et Coi|;»a^io»ej ; m, iia. . • 119, J3i • • . 12^* 131 ^. ^98» 999i 

tt Con^ffotienu: iiii, iiia . . . 1119, iiai — 1199, I3ii 9999} 

et Conjnationes : ihiir— 99999 j tiColUfnationesi 111111-^999999; 
cum reli(]ui«' Complexionibiu nDm^* infiiiitis, 

18* V^^ pofita fiiii&snty 

pro Uuris a^ int^ rf, e,/^ g; A, j\ < iC* orifi^ >,.* 
Miemenia o» i, a» 3, 4^ 5>'6 , 7t 8,1» *ifpe&iue^ f^oj ' • 
'Cyphra Uc^ fiveo> pofitom pro «^ relErcmsr imtrjlgmrasjignifiimnfee^ 

Hinc Imones:o^ 1, a, 3, 4, 5^ «,7:» 8, 9» 
et Coiii2»a/io»«x." oo,oT,od.«.09, \o, ii«.«io, ak— ^90^ 9V«««99i 
et Conjnationes : 000, oot, ooa —099, 100, loi —-900; 90I * . • 9993 
4Ct Con^nationes : cooo^ 0001 . • • 0009,^ obto «-— 9000, 9001 . . • 9999 V 
etc etc. ^^ ctc. 

Scribantur nimirum pro 

Inionibns: nnmeri ornnes inie a o^ i, 3, 3 « • «^if/jftrr ad 9; 
Comznationibns : — — -w ^^ ^^- 

jConjnaiionibns i — — ' — ^ 999? ♦ 

Con^nationibus : — .« . — * . -^ 9999 1 

ctc . etc ctc. ctc 

^adiua Ais, ubi fieri poteA, fingulit Variationum SpecieBus, Cffphris ad laevatfi 
tot, ^uot opus cft, ut Comznationes omnes^ dnabus^ Conjnationes trifms^ 
Cofe^aUones qnatuor-ticfiguris fcriptae appareant. 

Toni etiam]pro o res ipfa poteA a, reliquia numerorum ligois maocn^ 
h^ Quod fi fit, adhibcntur ef cum potentiis o*^ a\ o^ . • . veluti Compk^ 
enenta Dimef^tonum in fingulis, ubi opus c(l, Spedebus Variationum. ' Maioc 
jckIc adhuc utilitas redpndat pro Comptexionibus quaereodis rite ordioatis? ct 
proinde adhibetuc facpe in Loglitica aoflra Scrierum. 

• • • 

19. Qaodfi 



->. J4 



inerUtaoquaiii m«tiUs^ ^oi Bgfim iuy^t, quibi|f.ri9^ five Jiteta oon refpoodqt» 

Sic pofitis^ f» iribMftthwn^ hy. c, Etmmtis ntmaricijf r t s^ 3 r ^^^ 
Mitii cen£^tur ounMii^ in ^uibiis repj$riootur fijgprae reii^u8e^4> 5^<S, ^, g, 9^., 

• Ks^crerultuitf^exij vtlic.II} . . 
Jniomi: ir 9y 3» 
ee Bimoms: 11» Ut i?» at, »« 33; jir 3^* 33? 

- -J^ III, ii»,H3i idf, «tt» ia3, 131» 133» 1331 ] • 
ef T^^Mc/: ^ L aiii 217, aijr 3Mf ^aa^ 393, 331, 232^ 233 ; k 
. ' Is 31 V3M»'»J^^ jaii 3W^ 3aSt 33Sr 33«. 333i J 
er/4«llf{»e reli(|inRni» CJbffioBV. l^rMmMrr prie%eod«t. Qjcoinin» 

Ckiiie qualibity#{fMii#« fiBgola» fipxm fioguli» fpeciebu» Ciafli& imticidmtis. 

^ • >" • ■ • , '■ ' » 

90« Qpod fif.autmi mmMrii/ rerum mmior foret den^ri^, ipfi ousnerr 10, 11» 
i&l .. pra Etmtntif^ fivcjigmr menadicir ufurpari poflisiu m. CompticutionUmr 
ae^ue ae ycfruiiiQ]^i»ri l<n i?pd.^ res 96 J^ema plnftum qmrn dettm Ebmen^ 
iommjfvefigurmium-^^y. .Solouo' Caipeo propofita Lio 1%^ femper eadeoi 
ttaaet; ad&ibtti» taooun comnmtibur^ ne confundaiitur 10,1 u^ iz, ^. cumi 

11, Pater autem, Numemm Fariationumr' 9idm\Si6^ repetitiooibory 
Sltti adea magnum^ ur. exliiberi omnea non poilint.. Idem> Ht pro Comple- 
xronibu».. Sed m»xrmo» commddo Aoalyfis^ in' probtematum foiutionCr 
mitia praefcribit et pr^gfrejijr Legem^ Gcy uf non omnes dtefidereotiir fimnL'^ 

2^. Minuiimr^ etiM» Numerur *Variationum vehementer^ ubi rebus re- 
pctitisopu» 000 efi,^ oegledti» oimirumoum^rrSy in^bu» uoa figura pius 
nipf i^piicl occurrtt ;^ aut^ubi V^ariationeri^tiyxhLfiit^atnumerifropfijif five 
iefiniti cuinsiibet^ quae, c|uoraoda reperiaotur oumerorum qpe (pamque aii- 
tcr vix poifiint} # Variationibus fimplicitery five iudefinitis^ iodepeodeoter,' 
alibx C^ ofteodimus.. 

J^) Numeri Rrmufiitiomm^ Ompfexionum ac VariationunK 

m 

' 23. 'JVfMnijr Fermuiatiomm rntvm », velotr a^ t^c^d' eF *.• •» pOr 
&n parricutarium Expimflntium ibnuni at-f 0+ y<f <N^ r -f etc = li ( five res 

fior 

tfiy C6fi£ <|a9f dtt^ui ir varibr Sjpllnliflelba* bt fibelli (nai. s} p. 97* ^<^- 

\ify Bicnipbi pracbrt Infin. Dign^App: Tabnla IX, p. 171^ nuneron» ex fylle* 
mate 20 ffgiiranifiib . . . ' 






1 



xxnr 

jfiirje aliqaor earum recurt«m)^^ititUF JiAc fctmutt 

1. tk. 3. 4. 5« ^ *. . ... • fi'^3. 41- s. «-«. 11 

frd, quae coinciditcum ea^ Xed hcevior^psiulo cfft^ ^cac^eim ubi .i^migai 
jcft iiumecus ' ^ ^ 

it n-i. n-a. 11-3. w-4. n-^ ;.:..;. . -(«^i!) 



-i. »-3. wi|. »"5 . .«.. . • \n^tj 



l.a. 3^.. ./3xi«a.3^^ .y><i.J. g .. .Ixi.a,3.. .^>ci..ft,3e(c 

f oteft ettam , loco a^ qdtf ibcf <<liiM ExfKSndaa fi^yi i, b *.. poni in 
Jfnmer^oTB -ct ^Mftti i» JOmioummionu Secl zefitt .0iaixaflHH» .tic iii» (cl^ere. 



j 



J14. a) NumeruT CampUxionum Exponmfit mm aebus datts diveriisd^ 

!bg^ r., ^^ ,^ . • • multicudtne fi, aimijpt repetitiombuf^ erbfbetur focmula (f^ 

■\ . . ■ 

ji. ff-l-i. »+;». «4-3. fi+4* «4-S • ••'.* (^*:th^*0 

«.9. ^ 4. (. jfiL '«•.•.«.« .» V 

ilve, quae cuiii ea coincicfit : - , t, , . c 

i»-fl. m-l-i. «1+3. »+4. «+5 ....">. (i»+»-5') • 

h ^- 3. 4- $..... .....(»-i) 

^ Hinc Numerus amnium OmiptexiQUum^ ab Imonitm inde ikque a)- 
mljoft^/ induilKei jproducitur: ,. . 

n+i. »-t-a.»4-3- «-f^-^-- («»+»») 

, • "' ^% 

J. d. 3* .4 • . . • « ^ 

%) Numemt CompfexionumM rebus^i^ fr^ t^ d^ .^ diveifii », «&i ret 

repetU4e non admittuntur^ reperitur 

«- if ' • • 

fto Jnionibufzzn; Comznationibuf z: n. —— 

I.' 9. 

_ . ,^ ».»-i.«-a _, _. ^# ».»-!. «-3.«-3 
proCo«j»flfto«i&«/^ }. Vofi^mthonwuT c — i— 

^ . i. 9. 3 ff. a. 3. 4. 

adeoquf pro Oombinationibus Expomutie^ five Indieie m\ fa. e. pM ^ - 

_ . ., «.»-1. »-^.«-9 ......... (»«.i»+s) 

Conmnattontbus ^ . ■ — — ■ 

i. a. 3. 4 m 

Hinc Complexionum per wnri' ^rnn/ C%{^x Numerur := a^ «*- 1. 

c) iVk^^ 

C«) /fi/ffffi. IK^tt f XIII ff-i.p. 1%. Alia fQmuIac fori^a.cdilbctur p« 31« 
<0 Injiu. DigniU $. X,/ 10, (9^a4« ^ 



^Y 



I 



I 



1 



« 



■ 

e^ Numernr CompU^ionwm mmeri pr^pofiti n feu dcfBuiti cttltislfbe% 
(five res repeettae adfnirraiTtur^ five non iidattttantur^ a tabuia ( ^) pendet, 
to fiMKiOj tciuem defirmDfiiDos. 



mbus^ in jma Clafle'e(l », in .2^aif*, ini^tiau\ im^ta «*..«• ia mta^ (Ive 
pro f^ariaiionis Ejtpomnte m^ jeft n^; adeoque pro Claflibus^ inde 4i vna 
w^ue ad ai<iifii^lncluiiy!!et producitar f^^ariatiomm Ntmerus 



1? 



. * nCn^-\\ 



i8 ) iVfimmcr F^arid&onam a Nunnro qnatibtt propo/^o n , in lingulU 

Ckffibus aequatur. Ooefficiintibus JBinomiatib^ £zponenti« n -t ex ordine; 

n * ^ 4v^4 11 • s 

jdeoque in ima Claflc .efl j , in^aia^ — * ins/jotft-^ — 1—5 in 4ta 

jeH — -i 1 \ xtc, ct prbinde pro ommbut Oajltbut coniunSUm^ Va^ 

•L a. 3. ^ 

i2J«tioiiMii Nnmeruf ejti^ + ' + ■ — -+etc=?a*** 

I 1« 2 I. a. 3 

nnde formula haec et^hera lin 24, bj ({uomodo pend^antii.fe ioyictmp 
ilniui per^icituc 

x) ^fus rei eomKnatoriaebreviter Iniicaittr^ 

^Quaefiiottes conibinatorine tam Jate pateet in -oroni fcientiaFam et artium 
genere» ut potiores taututti xomitiemorare^ difficiUimum videatur. -Huc» 
iater alia muka., pertrnent: partium, quae rem aliquam conftituunt, iulla 
et completa enumeratio, •earvm.^ ubi iDpus 6ft, omnimoda «compofiiioy aut 
eompofitarum transpofitio ; rerum , wf\ certa aliqua lege vel ettam fbrtuito 
evenientium viciflitadines^ numerusque viciflimdiniitn 4 , verifimtltum coa* 
iedhirae^ eyentuum fiotilium «ut diflimilium ipes; ars 4iefliaiaadi{ omne 
genus iudorumt et (ortitionum (Lotterien u. d. g^)et magna pars Aritb- 
metices poditicae^ Analyfis imiverfii, cum Arte' ciiatiu2eriftasa{ Oeometrta 
cum^ Trigonometria utraque; Mathefis tpplicata, etr ^uae fainc peodent, 
Artes mechanicae} Phyfiol experimentalts etChemta; Logica probabilium ; 
Logicae pars, ^uae didtm'^ ioveHtiva^^^Capitadepropofitionibus, <tivifioni- 

kus, 

<«) Mn. Dignit. dpf^td. Tab. VII, p. 170, t^u 

D 
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liius, fyllogistnis iadadiotiibus^ etc, jct ouae itint reliqua, in qnibas fere 
regnat Ars Combiaatoria^ cuiusqoe ad lcientias applicandae perfedilfini^ 
exempla et omnibus numeris abfoluta praebet Trigoaometria, plaa§ et 
fphaenca,qaae totae connituuntur Combinationibus. In tiiibus Artis combina- 
toriaedeinonftniadisuiukus^iamvam fuit' tBfBNiTius et iac. bernoulliusl,^ 
ui duabus libri partibus poAeriortbus de his expofuit, fed , quo minus pof» 
et plura afferr.» et maiora, morte praeventus fuit; et nemo eft, qui, cogni^ 
ta re et perfpeda pehitius, non utatur maxiaio cum frudu. Ex piuribus 
unum afferre fatis ^it Sunmum tAfHBEKTVM ^ Geometra^Pkilofophum, dum 
viverety fnbtilifftfHum et ingenidjtffimum y quii combins^oriis^ tanquam optimis 
inflrumentis, ufus efl facpiJTlme in rerum philofophicarum indagatione; 
quod ueanni poterit obfcurnm t&, qui opera eios duo philofophica maiora 
et praeflanhilima Organum novum et ArthHtStoniees initia (^) attente 
legit — leda inleikxit. 

Sunt etiam, quibus nihil videatur prfmo iututtu cum combinationibus et 
permutatiouib.us commune^iTe^ et quae tamen utiliter eo poflunt referri ac 
deduci. Huc pertinent Serrerum a rebus Hugulis, vei aitis Seriebus^ oriun- 
dae Genefes . et quae hinc pendent. theoremata ac prQbleniata , quae Metho^ 
dum/inmi eombinatoriam firfeSfam et generatemexhibent^ a nemine ha<fte« 
nus tentatam. Reduximus autem Rei combindtoriae ad Analyfin appiican- 
da^, vei cum Analyfi cotiiuugendae, fommam, ad problemata duo aHatyti^. 
co - combinatoria : Complexionum alterum^ ab uAa eademque Serie elemesitari p 
derivandarum; atternm f^ariationum , quaerendo terminorum nngulorum 
Vztisitiones z Seriebuf pluribus efementaribuf p y q^ r, x...diverfis^ contun*- 
^im: efiecioiusque » ut, quae- quaerantur circa Series, vei a Dignitate 

(«ar+j3«*+7?'+<?*He»'+etc) ~=:p% 
vei Predu&iJ^ 

C«3fe+i355*. ,.)(««+*«*...) (<i«+6«*...)(^«+95«*...)^^ = j^y^J'-. 

pendeant et determioentun Modus> quo fieri poffit ac debeat» tradetur ia 
LfOgiftica Seritrum ppr formulas aixJy tico^ cooibinatoriaa» 

§. IV. 

• - ' Logifiieae Smerum exponitnr Confpe&uf perfmgiila Capita. - 

Conflituimus fingula circa Series Thcoremata, Problemata, ct Opcra- 
riones potipres maximeque compofitas j finguiis Tabuiis fiilere. Tabuiarum 
erunt ex ordine tituii fequentes : 

TABULA 

(^) Neues Organon^ T. /, //, Lrip^ mT^^* Antoge zur /irchUektonik ; 
T. /, //, Bresl. /f f /. 
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, TAButA L Seriirum m Siriif Muii^SciOh. 

ProduSfi a duabus, tribu^, quatuor . . . . quotltbtt Seriebus, 

yel^ a + b+ c + d+e + itc. 

vel, azf'+0zr''^+yzr^^+izr*^+ezr*^+ctc. 

jrel denique, az^+bsr + cz^+dz^^+iS^+itc. 

Tirminkf ^gimralis et tirminijlnguti per datas ipCns res^ h* e» Sertei termiaos ^ 
fiv^ termiaomiii Coefficieates fimpliciflime expre/fi. 

TAiuLA Ilt Seriirum pcr Siriic Divijh. 

' . az^+ bz^*^ + r«^^»A4. dz^^^^+ ite 

^(uattiutu^ 



vel. 



vel 



az^+{izr^^+ yz'*^^+ iz^^^^^ + etc 
a+t.+ c + tl +e+etc 

etc^ etCy 



<»+/8+y+J+# + etc' 
T«rmin«x gmeraiu <;uin /ngutis tertnmt nmplici/IInie expreifis. 

"l^ASULA. 111. Siriiimm DiguiiUtii H Radicif. - 
Dignitatif: (^^z^+0z^*^+yZ^''*^+H^*^^'+ttc.)'^ 

teU {a+b^e+d...yyvt\, iciZ^+Rz^+y^^+^iz^+itc.)^ ' 
quicunqniutiiiitin iNMmr/ fit Exponens »r, Tcn^i^is^ g^ercdircfiititinnf* 
uiffngulis fimplici£Gmi& 

TABat A IV. Siriirnm in Sericsfubjfifutio ; itemque de 

' fubjlituiioni continua. 

Patit Seriibuf: 

Kzf^+Hzf^^^+Cz-^^^+iKsi^^^ .... ± fj; 

Tirmtiof ixUberi^ a fubfiUutiom vaibiif ipfiui £ia Seriem p^ prth 
Vinkntif. 

f orro , poJkirSmebuf pturibui 7 

2=Ay+B9*+Cy'+D^+Ey^+ rfr. 
- * y::zax+bx^+ cx^+dx^+ix^+ etc. 

:va7twr+g&i«?*+€wr'+©l«^+Ctfr*+ etc. 

w=av+hv^+cv^ + tv^+^v^ + itc. 
itc itc: ^ itc. itc. 

-D a expri- 
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Ircm ubi , j7o/^/i* Sjri*; ^ 

iroor ipfa ponitnr Sencs^^ et efficitur P; ct pro x in P deouo Sertcs jr> er 
efficitur Qj ct pro x in Qjrarfjis Scries p, ct cfficitur R;. etc: ixhiben 7V« 
minosSiriinutt ? , Q^ R, ttc^Jlhgttlos^ 

Tfcoi<pic ubi 9 pofilu StftB' 

ax+bx^+ex^+dx^+ex^+'tb:^p, 

pro * ponitur Series ^ + ^Jc^ + v^' + ^jc^ + ete.j. er ffr Py et 
pro JiJ in P ponitur Series. Aap* + B ** + Cx^+ ete.y ct fit Q^ ct pro x in Q 
ponitur Scries %x+ ^o^ + ctc.^ et £^ R; et fic porro, Scrics abae etque 
altac novac rubnitunntur pro x\ quar differunt inter fe Cheffiekniitnu varia*- 
Kilir Jc; exprimere terminos Serierum> P^: Q^ K^ ctc Jngutos^ 

TABVLA V». Hieognitarum Elimmettio. 

Pb^it phribtuincogmtis z^f^x, ur...^totidemq»e ae^jiuttionibw 

/i =3r» + piy + f I >? +»!««' + e/r. 
s^-pz+ifiy+jp^x+xo^w+etc. 
ri^ziiz+xiiy+n^+xoiw+etc. 

i^4=14«+ W +r4*+«>4«'+^'^- 

ifr;. sfic . $tc itei 

vatorem^ determinate:- meogmtmnm z, y^x, ir ;;.» per datos G^effictente^ 
'f:9i^Pf P •-•'• .Solutio pendet a. rerum datarum totf quot funt incogpitae' 
'vc aequalioncS' pcbpoiitac, Pennutationibus (').. 

Vorro^r datisaeqnattonibnr 
P) ay- + *y'»-« + tf^»-* + ify«-^+ s/f. irci. 

QJ«y"+/3y"--"+yy'^-*+<Jy''-'^+^c = o. . 

(bbi Coefficieiites n, bie>.^.u^ fi^ y..>. ponuntur ci& fuadiones rattbnaTes- 
alius ittcogni.tae C^])eiiminarey, h..e. u duahus aequattonibos iiMK^fmnJm- 
tisV etQ^ faccrc determinaiam R, (ojas variabiiis x potcftates coinplcdlcn* . 
ttWL Hinc patebit fiimi^r Jkeorema Netfftoniannm w rclafioiie Coefficicn* 
tium acquationis datae ui Summas poteAatum ex aequationum radictbus^("^)^ 
Cafum fiflerc rantum /ar/iriiAv*Mi ex pltinbiis aliik huHMrO iu6oi4*% ^uorum . 
aeque potcnuu cxpcti ct flmui eibilcri Tlieorematai. 

Hinc . 

(0 nro quainor igfttir &tcognieri er quatuor ITerlebnf | tt PemmtStiionilme rtvm 

«> bpCj d, exhihitli$.II^ 4. 
{tt) Aritkmet. Univer/* 2^ tfi. Edi^ Gravef. 



V 



X3EES 

nmc fhmfiin» fie / ad' plurniinv Aiquaihmfm ' itMim^arum 

mcognitafuin ieu. WHibjtiuni finffkmer raihnates ^iAvoluentibus ,, iu» 
vcndoncnu 

«(ABXTtA VL IrfotiMtahum Sabktia^ 

uates\ ad ratianatem Muan'^ «aUfcnda Afymmelriik 

TABUtA Yir. nSin#rMmi Ti^auformatiOk 

jMm ^rtaoi iiDf aliam IrdmsfahMrt propofirae eottJiiionif, , vel ybr- 
Mfl» : di vergentem v.. c in eoiurergeiHcm , Samm» in* ?roduda> et eeatrai; 
eec* ctc^ ... 

TKBVtA Vm. Seriemm fitterpofatid; 
Serieijf per potefialef.variabilia x progredicnti^ r determiuare Coejlcien^; 






<rjrfic«^ut 

» • 

pofitas sia^B, eief,e ..:.., a faccefiTve^^ 



M 



fiit f s%iB)y,Jtr*.. . 01^ reipe^v&. 
.Seriemm &uiusmodi fi(b poi&iBt/bfiRm dnae generales^ qvibut CafiiB qoa^ 
«uor a cAMiSRTO C^) exfaibiti comprehenduamr onm ralifuts^ aumeio io» 

fttitis.' 

-'TASuLA nC Serierum tnverJSo /vw Regrejfusi^ 

Prop6fita aequatione' 

aT =. ayf+*y^* ^+^y^"V^y^'' + ctc. 
quaeritur Digmtas ^ exprejffa per Zi 

Forro^ pojftis SlnrieSur 

Q^iay+/3y^^+^/**^+ay*'^+f^^^^^ 

aequalibur inter fe, five P = 0^ exprmere y perz^ pse eontra^ zper yt 
quictto^EW^ demum fiitf aumek>rum n, i») ^ , -D, ^ valorai • 

(X.X J^filfxezitdmtogarittm. muttrigon, nMt»MXXXVIILp'tifgi 



1 
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+ (biy+bfliy»+l)3y»+b4y' 
«= «{+(ciy + cay*+c3y'+c4y' 

+ (diy +d3y*+d3y'+cl4y*+ 

«tc. «c* etc. > etc ^tc. J 

J^^CN^p», oiy+QUf^+oay^+o^^^+CRc. 

' (iiy.'+iay*+i3y'+J4y*+«tc.)«^ 

+ (ai y'+aay»+a3y'+a4y*+etc) 
+ (3t jr+aay^+Jlf^+S^S^+ctc) 

etc.. etCr etc. - et& e 

Hanc Tabulam totatn iam ab(bl?t. Coeflideatcs terminorom^ liii; 
fubinde proveniunt valde compofiti^ quod aiitsreilc ptr rei naturam non 
poteft, wdLextamen, qua progrediuntur omnes per Elementa noftra com* 
Diiiatoria fit manifcna'; quam, hauctfcio^.an alia Methodus uHa cxhibere 
poteft. Cafum fpecialem z si atf + by* + et/^ + dy* .... primus poff 
n£WTOnum(^) tra^huritMOxvRAeus (*)»^etLegem progrdfus pronuncia* 
vit(^) fed non demonflravit^ ctxpofitis (imul terminis aliquoc prioribus conv 
plexis. Idem tentavic etiam noper pro. phiribos tcnnsnts tempelhofius (^), 
Fcram analyticaffom perijtiHimus arti£ex$ fod tamea noildDm patit rprogrdR 
fiH Lex^ quae:continfitur, poiGto 

hisformuli5anii]|jr$iGO.combinatorii$^ro.Coeficient8>u0 fidi^: 
?(= -; V^: ^i fi = 1 : 5 

*b*B+cc*C+it*D . ' ■ ' ' 

. f . ^ ct 

(/m) £|piyi. ad Obknhurg. p^fiirwr eum Lmbnitio: camnmnicaBda. Leibn. Opp. 

T.HIp.rS' 
(0 A Metffod ikf '^Eidtramttg tke Bfot^ ofai^ Infimte Eqna^ion. Phifof. 
TranfaS. Vo!. XJC; .p. i^ctf 

(^) Combine ihe Capital letters (h. e. Coefficifntes fidos vel aiTunitos) a^ c^^if, 
as tfou can make the Sum oftheii, E^ual tho the Index ofthe Power to which 
thejf belong. 

(mi ) Siibftimimibu» ftpcflm pappiam».; in den Af^fmgsgrlUidin derAfial. endk 
Gr'djfen p. 611 . di^. 
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tstficporro, pro reii<)iris Coeffieiieitttbus, BuntjiBAa pnogreffiR lcge; de« 
%oantibus •.nimmiin .hic -£leni«ntoniin copbiaatoriorutn b^B, .«"C, ^*D 

nmnerit li a» Ji 4, *5 • . '. . .-.''eXerdkif 

■ CoepimftT fiSfos % 5), di, t),^ $ . . •'* • • "• . refpe&ive. 



•^••* 



^iKn^unif^quum fit dsrtus pnmus % = • 



r ^ 



daiitur inde etiam 'rcHqui 



» I 



85, S, 5) etc. . 

^^ . S«dj»liuilifeperi Cofifficmntos Im ficlMiibltKmimudi i^oduili facilio- 



retn'^ per focmttlas: 



9 A 



JD G ; — ^^ — — 5 € & , ; ctc. 
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deitgoantibu3 htc; Ektnratoruinrcomlimatoricyum h^lk^ c^C^.b^^D..., 

numeris i, 2, 3, 4 .... ex ordine 
literar a^ 6^ c^ d ^.. .' refpeSlive ; (^ 

Coejlicientes iciricetfimpticff^non ipTzs Coefficientium Complexiones^ ad quas 
Anaiyns \M\g2f\sM0ivraeana deducit, maxhno incQmmo^o. Iii Coefficidn- 
tmm ex his fonuulis,eVbJutione optimum fuerlt, ponere primo loco fli =; i,* 
et ppft redintcgrare dinienCone^ per eiusdem fadoris pote/tates «*>.«*, «\ a^, 
• . • . quibus opus eft. 

lE:;i^biberi eti^u ^^/iN.poiTuotjCof^tf»^ $»riei y^. p^r^ 

datos. Co€jS^iepts^^;<ay b^ e^ -d..... Sed noa opus eft bt$ tdiitf^ 101- 
morarier. 

TABULA X. f^aria cirea Series Problemata. 

Funtfliones tranfcendcntes : Sinusv Tangentes, Secantes per Arcus 
potyminice expreiTos, ec contra^, cum applipatiooe ad numeros; Serierum 
Logarithmi, et Logarithmorum Series; Arcus Parabolici^ Elliptici, Hyper* 
"bolici; Sesi^Brunlmianae} Nv^eri BenH^uUiani; Riil^u^^ 

. Forte 

[n) ExplicaivKir haec Eleincnt» Ifi/in. Dign. Tab. IV; edaiii V, pofith ibi pro »,' A 

(f) Poni itaqiie ftatiin pofiiuit, Infin. Dignit. Tabuta Fta% pa|^ 1^7, pto litt* 
ris ibi graecis «, /S, y» i^ t . . i.kk iktaft. latinae ^ hvcw CatjpdeHtbf.T^^ih^'' c^ 
d, e ... refpeciive. 
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Sorte qdaedsofexliU peeidlari Tabiih propbiientuc^ - Accedent edam, 
^vae nondum attigi^ aamcjfue in praeieitiarain exponece •fantutn voiui de his, 
quae partiai iani tentavi^ partim vero ettam abfolvi. De Radicutp ex Ae« 
quationibus inwmione »vel approidn^ti^ne t i}uo fSeri erum ducunt Inverfio» 
nes; de Seri erum Simunis etc , non tain^audeopronmuciare, quia dejiis noo- 
dum cogitavi^ quautiHn digtiitas matenae poAular. Sed yeriumile eA, hane . 
a^ram notationeiv, .-quae .pcx Jpla £kmenta pracedit« unde octnm tiyhnat 
Series, hunc etiam ufum nobif praefbre poile^ 

Opus .continehit Tdbulaa duplicL^ ^eaeth\ /ubfidim^iof' zlterns^ ^U9t 
fmptttijfimaf i>pirathmr tombma$oriar exponeifr, li^rarunEi, vei numeroruua 
fubfidio.; quales funt, quaa in Appendice Methodi Poten^iarutn dcfct:ipl>^ 
decem numer^o (^) ; ^attenis andlyticaSy qqas modo m^moravi et recenfui^ 
operationsf combinatoriar magif compofibir ^» -five ^rmulas anal7tico.*conibi- 
liatorias conrpledentes. Utcasque oabimus, quQadpQteriniuis^ etemend^- 
tif&nus, et utfibus, jquxbus^nt deftnitae^ aptiflimas; 

De formularum huiusmodi natura^ itemque formationis ac prOgreC 
fus Jege^ .d?Kgenter iamlam vporfituni eft in libdlo de Tcrfinrfinomti 
Digaitatibus , et pluribqs etiam dicetur in JtrtU Combinatoriae Novo Syjh» 
mate. Poneutur autem formul^e cum .explicatioiie, guanHim jiitis erit a^ 
inteiltgentiam et ufum, re|atis etiarn bn^viter 'dodi/Ifmorum ViForum^, H£w^ 

TOm, LElSNIXn, HOlviRAET^ «ERNOULT^TORirM, qc>L«X)Nl^ £4JLBRI^' 

LA <;RAN<iiiS KAE^TNERT^ LAM^ERTi^ s^GfifEKi» et atiorum^ incdita^ 
tiQaUus^ fuoloc«« int^um etiam formillis. lu explicatione ipfa quomo* 
do i^erfabitAur, inteltigi quodammodo poteritex hls, quae Tabulis duabus 
prioribus^ quae rpeciuiinis ioco in caice libri pi^ofitaefunt, illuArandis 
i^flffereimis^ nbl ptivs ^ ftsriemm ipianim ^(eninique tertninorum fingu.P 
lofum lic Meffiei^ium /^fti^ et notationibwy quibtts-utemur ia ioraniliflu 
^^ttorifffijtfs inter Xb r«/a^ioiii6i</ expofufirimus» 

^ Bgnorufh Expticattonef. 

/Signa^ quibiis nlimur, fleraque quidem novaftmt, fedtamctiad aito« 
mm analogiam effi<fla. Operam autemdeditr.U8» quandoquidem bona cha* 
raderifiica maximiim ttk medttaodi iuhfiditvnj ut notiaoes fubiedbs^ 

. ' jfuao- 
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^mtmkiis Alkm pom^ofkm i f«ciUifnr.adiiqo repistereateflt^f onmi mimxu 
p» ex gencre,^ cjute litm»-<j-^^figmT pwlimr Aopnianii;, et «(«orcimf ^t 
CDantei plerurque «ddmitof ^ mwmi <o$cttuie, «t vpco Ibiealificic iaberi 4« 
tradanpofliat. 

A) Serierntn it termiitdrutn ex Seri^uffgTa, 

'Jbr^vitatis canfa, pro Seriebus ij^^ datis 'poauntur v. c. 

^ + b^c + d + e + f^g^kJ^eiesxfx 

Hic SerieV:;p, in tjua Polynoniii partes indiscriminattm progredtuntttr, 
lic^ ut communen^ ^liquam quaotltatem, iecundum qitatn ordinari pof- 
ient termini^ noa liai>eant^ ab altera ^^ ijuteper •^aimtatt» lodeiermina. 
tae jf poteftates fucceffivas Exponentium w, m + d^ m + ^ etc. progre- 
. .'ditur^ vei ipfa notatione .(^r et ^)^ fi opus eft« (diflioguipotefl; £eric« 
<omnesad<lQa5bafceClaflesreferri polTunt (^. ^ 

vu liiime t» vei x Senerom iermimm quettil^et loeegrtim cyum'Coe& 
•ciente^ literae autem c^ vA^iSiMtixtmmim Co^citeetem^ in/Mivttrium de^ 
iigAaifts iidfi^iptiatamexi^ feriei, yti feriemm, -ad qufls pertinet teitirinus 
&U CoeiHcteQ«^ figno five ligniso loivay mem1>ri autem indeoriuiidi^ c|ttod 
tolumus «ndicare, i^moero, ifei ^efimto 2« ^^ 3> 4 etc, vel iadefinito 
^> '^ fi» "v» • - • ♦ u dexfra. ' 

Hinc 9r^t4 figaat termlnum ^uartum Produ(3i a^Sienebus ^r et ^; et 
. pqri .:.Tm^ termiu*um fwtum ProdwSi a Sericbus pluribus j», J^ r» / . . • ., 
^uanim multitudo Jion ileterminatan ^ ' 

— X (» + i) indicat Coeffkientem termini (*f + 1) tl, quotientis — , h. c. 

Seriei r divifae^perSeiriem /; et y*"'^ #^-f «»JL <:oefficiemem(«+i»)tum 
Dignitatis y^**, nempe Seriei y ad dignitaiem fy — tj) tam fublatae. 

W>g- ^*^ (fM^^) Coefidenttm ootat .tcrmini (ix + 2fti^ «t Log, 
"n^tijA+^) terminum ipfum integrum (jjt+2) tuttt, feiiei utrumc|ue pro 
Logarithmo^ pertiiieitte«dDrgaitatam9r"« £Brieiiaflicel9r».,£xponeutei» 

^tffeaae. 

B) sCoi^eiintium mMioniSf 

In Setierum tradlatione^uo funC fpeAanda : ExpanifHtiem ia termioO" 
Tum quaefitorum Digditatiboc «ifftmtjo^ et C!0i|^£Ji»JNM» pio 2us terminis de* 

^ierminatio; 
<r) It^nit.D^ft.^Ut . t . 
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firminatio; illa Seriei^iiMm^ haec «wtfmaM eonftitttit; illic kfiwi^m 
Faraileiogniinmmzi aaalyticum, huc perriaet lsibnitii Mrthadus S$rienm^ 
per fuppofitiooein Seriei ^aefitae taaquam inv^Dfae. Amborum Methodi 
univerfales iljae quidem , ied difficultatibus non carent quibusdam in- cafibus 
^Quae tradentur liic de Coifficimtium notatione, potenint etiam , maximam 
partem, ad Exponentef transferri. 

Sunt autem Coefficientei vel datiM vel quaejiti^ pro quibus etiam inter- 
AamJiSi ponuntur, qui aflumnntur tanquam dati. Dati hic intelliguntnr 
Polynomiorum t adeoque latifiime patentet, quandoqutdem Polynomia etiam 
# Sinomia et terminos monadieos Qye folitarios comprehendunt^ et maxime 
iunt diverfi^ quaefiti fuot v^l binomiaies^ veljfolynomialesj vel geniti ex his 
atque ortum trahentes. De fingulis fuo ioco videbimus. ^ 

Notari autem pofiunt Coefficientes pluribus modis di verfis : 

a) Sie, ut^appareat, ad Series; eos vel eeudem , vei diverfas pertinere* 

3. Cos^W^/i/ i/o^i fignentur in univerfum , more confueto, literisAl> 

phabeti cqiuslibet, A, B, C.« • a, b, c^ .^. . A, B^ T ••••«> i3« Y*-* 
V^ S5/ € •• • 41/ 6/ C • • * iatini » graeci , germanici etc , roaioribus 9 minori» 
btts , quae ipla confeeutione ordinem Coefficientium defignent* 

Opua hic eft interdum piuribus piurium Canonum literis pro Serieboi^ 
quae haud raro in uno problemate proponuntur diverfis^ v« c. ubi Claflium 
poftulantur Compiexiones fiveProdudi, a piurium ferierom muitiplicatio- 
ne oriuudi , termini. 

4. CoefficientesJiSH^ Gveqffumti, {quorum more Leibnitiano^ perfuc 
ceftiim, termtnos homogeneos comparando> five enani aliter, definiuntur 

. vaiores ex datis) notentur itidem finguii Alphabeti cuiusque iitcris finguiis,. 

fedpundis fupx*afcriptis, veluti A, b^r,jt€*f • • • • 

Nempe Coefficientes fidos a datis di/iinguere , et iisdem iiterii mtare 
fimui, piurimum prodeft , propler relationem mutuam, quae intercedit, 
et quia, quod quaeritur> a datis homonymis diftingui, in tanta faipe- 
Kumero Coefficientium ^ quioccarrerepoffimt, varietate^ commodiusvix 
queat 

ff) Pet ut finmi Serierum qvidam ordo obfervetur. - 

$, In ordine Serierum definito obfervando potenint Cocfficientes/riiiir«/, 
femndus, tertius^ quartus, quintt^ »,..ntus^ {«-f 1) /s/Seriei 
./ primae^ per aU ^2^ a-}^ mj^ a^ . .\. . . nn, a{n + i) 

fecundae - tn, *2, ij, *4>.*5 *», A(»+0 

. tertiae -* «, e2, c^, ^4* ^5 ..... . m, r(»+i) 

quartae - ii, d2, d^, d^^d^ * dn; d(n+i} 

commooi 
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comflMiiii fctlicet dsimes liiiari, a, b^ e, 4.\ « •« ndutndo loci a dextr» naim- 
co I) ^» 3f 4» $ • • • • ^Y ''+K9 flgnari; fimiliter^e pro alits etiam pluriiia 
leriemm Coeffieieolibut datts^ vel fidis («utbiia tantnmmodo additsr pcmdnfli 

(4) la vmice «i,iia . » . &}, A4 • • . r5>^...flfo, nf (*+i) etc) per reliquat 
Itteras huius, vel alius cuinsque Alphabeti; qut mos apud optimos qaos^ue 
Audlores iamdudum invaluit 

Interdum pro pluritmi feriemm p,q,r ..^K^y^z (1) Coefficienttbaa ec 
Ofdine^ foii nutneri i, a^ 3^ 4, 5 .••• utiliier icribi pofluat, com r^ioae ad 
ftnes^ ad quas pertinefit , hoc modo: 

II* + I2JC* + ijjc* + i4je* + ifx* + ctc sjp 
aix -f ^^ + aj*^ + 34^^+ as** + etc sr f 
51X + j»Jc* + JJ** + 34^ + 35-«' + etc a r 
pro tribus Scriebus j9^ q^r, ubi primanota Seriem^ aitcra Seriei Coef- 
licienrem nutnerat, fic ut v. c. 23 Seriei adae q Coef&cientem jtiuui de* 
' fignet, more Leibnittano (^. Pro terminis i a quibus k aon appare^ tctis- 
bitur 10, 20^ 30 

.. y) J^it m riiatiam ad Siriirum f^ariabiiis divirfar^ qmarmafmtt 

Coefficiiutii. 

6. Ubi plurif occurrunt in plwribuf ieriebus Variabilit^ coQvenit hanim 
Coeffidentes irteiis hQmouyrois, fed alius Alpbabeti^ diflii^ueret iic, ot 
fimul Ordinis Serierum (5^ ratio habeatur; E« g« 

Si = )x at + 91 ^ + |ri AT 4. mi «^ + »1 f^ + s^ 
Sa = )a 2; -f 92 y + |ra rc + toa fsr + lia tf + ef^ 

S3 = 13 « + 93 y + rs * + »3 "^ + ^J «^ + ^^ 
S4 = 14 » + H y + M ^ + »4 «^ + M «^ + ^'^ 
*5 = «$ « + »s > + rs * + »5 ««^ + ^f t' + *'^ 

rfr itc itc itc 

m 

Coeffictentes fidi etiam htc notentur pQn<fUs> 2^99,1:3^ »4)1^59 it («+fl») 
t) vet iu nJaticmi ad Expotuntit t^ariabilium ^ quarumfunt Oufjliiiutis. 

7« Coefficientium ad Expaueutir yarioMimu, quarum funt Coeffi^ 
ciebtes, reiationel defignentur 

a) Vel per Aiphabeti iiteras <juasconqae; addito a deirtra Variabilis 
Expouenteii, (ed oncinis inclufo, hocmodo: 

sW, C«^ y<''>, r^-^, &^, C^'*..*; ad evitandam icilicet attmericda. 
tivi (fi) com Expeaeote taaequivocatioaem. in tarmiito c^**^ a? 

E a ' 

M Opp.Liibu.T.m^ u^^ii. CMf.eiuid.T.p<w»n^9%KSm» 
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oe Cbefficiens c<^) vel C^^y fed eum. pectinere tan^aiii..fa4iox;eii), ddl. 
foteftattin iodetenntiaatanv z^y quo* fiitr^ ut pro^ diverfitate Exponentis i» 
m z^l poflir etiani^ Ainnerus* reWivus (ji), ya^ios itiduere valores^, pofitivo^; 
et negativos ^ integco» et fraiSos^ Sic^ ^..cponta ierie ^ 

Coe^ficfens pevtihen» ad dsgiMtBtem z,^ * ^ dedgnabitur Bic generaliDer per ' 
e^* »4)«^ cpiicoiupe denum: finr Irterarum m\. n^etd nuijierici valoces* ' 
Idem,, fed pro^ nutnero tantum integro- ir^((ecttnd'um 0) fortt e (m-^d) 
Caeterum literar ^v C^-^ v ; ^t^aks^falieetivocabulBGp^^mx} adhibejitur 
lantum lucexempli caufa;, nan> et reliquae (oflnnftad huncufum^. ubl 
epus e/F^. Hterae* depTomi*. 

' Pit) CocflSbrcutiBus, fiars fcribitut hic c^\ Ct"^, y<^\ f «, ^••\ ^^'•^i. T.. 

i}l vel pe9^eraa^^omonyinas^(|uidiem.cqm his, qaibus^ExpOAentes^indi- 

eantur^ fed alius Alphabeti ; v. c*. ^ t 

cff«^+ j32* + .72^;+ (J55^ + f;2' + etc^ 
ubi Cbefficienl€S (t^0^y^f, e, . . .. ab Exponentibus homonymfs n^blc^dyi.. .V. 
nullo modb ponuntuc pendere^ (ed ad eundiem leciei terminum utrique:^ 
pertmerev refpeiffive;^ 

' Pr$> Cbeffici^dti&us fiiftis pomtuc Kfc fimili moo» ' 

7tz*+ Qjz»* -t-^ 2» + 5J 2»*+ ^«* + 9tc^ 

^ c) five dien^u^> ubi plurluov Vaj:iahilum< Produda in pluribus Scne- 
bus . occu|rranf9 qnarum compacatio inflituc debeat^ per Seriejrum numero» 
•pdiaalics et VacialiiliiJaii Epcponentea^ finaul 

\h} ro«4Jc^^«*+ tsu5t^^«sVH^ lSta«V^'+ «^« 

B) 3i.oj.>:'y'A*' + aia3«'y^V+ ai3»JB?y^aj? + etc 

C) jrso-A:'^*'^'' + SS^i^^y*^' + 34^»^**«' + «^ - 

^ijbi prior notaSeriem^ rdiquaeterjOiino^defihitosperExponentesdiBi^ 
£hiros exprimunt' (^- 

*) ydiu relattent, quani hahent Coej^eiinfer inter Jr,^ fecundum 

wmgnituiinem,, mlh). 4\fiautiam^ 

8^ a^ Coefficrentiun» plinriun» oiter fe relittr^ 
Ifcemidtthir cjfianr^ pofito* aiiquo Coe£oiente (ilve fimi^ex illb quaotitas fit, 
tfve eomplexaj^ pvoi Uoifiaei^ reli^i omnea Coeffiei«Bies».ad iumc Kationem> 

kabenr^ 






\ . 



me-^ fimpiicifCaie per £o5 ipip^ a«n;)ecos^ exhibM fie, .ut numeri, 

^ui hic adhibentur, fu^pofifitii icilieer per jiypotftefifl,. fimul fjant veri^ ^\i6^ 
rum in Ibe^m i retro* deisde pbf^tttt Cbefficftiite» dati r haiita quantitatis> 
pro Unitat)^pofitaere^e<^^' £fltililbie'.redituf.. '/" , 

b) Gbefficieotiiim<reIadoiie9v.quQtfid-^i/Ki» fMon hak^nt inter fe,, 

•xprimi poflunr fic , uccum Iitetiis^. qtiibui>id^^Mnturv fiinul diftanti» ab 
nno aliquaCofCffidente V tramecit fii|^ra:fcrij^ttir>, estponaiur.. ** * 

Sic Ooefficienthim^c^c^diiKtr ^Ade a-^riinEia iKi usqve adn^ n 

. ' ' * *- •. — - 

fly ftv e^ dyr^f\; gr fif\H **? '« ^V ^if P^ JPi^*** •vtt • • - ► 
fotmt ^ ,^1 

* •' ..• *~ '-' 

0) Jbdefinitur quilib^ Coefficienrj^v indefiniium n feifltive exprimi, 

£ipra fcripto fciiicet diflantiae ij^us^b ep r flueyi^ df figo^re veli^r emiror'^ 
/um vel retrorfum nximcro.' Sio v. Ot - — 

ti Coefficientem flgnificatr ft^*^e£. fij^thefi^j n^ antece^temr proxi- 
mr' (ff-r) tum;; ti, lequentenx proxime (fi^+i). tum;. fimiliterque 

tt, vel ti ant^eedenremy. (hi^Mi^tamvT te£ fiqwnten» (« -f ii») tum.Coeffi»* 
• 'efentem: . - .' • . 

f^-r cf iMi' «r «-^^(mm^ r-^f» »»4*^ «H*^ ^^>r ^^+3^ 

Hinc a = n^ ir =: n;; a =: n =? nj h s nj ^ ^ ni. ^^- 

(2 1 definitur c^xjilihet Coefficii^r pec definitupv ,aliuipi defigiuri r motata 
&Uit»*abiUo difbntia. Sie pofit^^irg.Jit: 



■ * » 



g-f} g^^i g-^i g^^i 5=*} g^y 
+ r +« +J +* +5 +6 • . 

g=A? g=i} g=*}. g=/} g=«»}. g=il}. 

^ g^g^gi^g-^^ -Op. iibr neittpe' SieriW Cbefficteatiunr iacipit 
eum ^r atque ordine iirerarum^ reqeptD» pfbgpteditur;; &nt]iterque fit 

*^ =^^sg;& g^-f/cs^ oy ubi deiinere £omtur euffi litei^ii. 






E f Exprinii 



\ 



ixxvpt 

\ 

(^otfficieates a, *, r, d, »^ f^ g « «^ • «^» f% e\ r • • # 

fofxti$ a, a^ a^ 4^^ u% a, a... omaespera 

wt — t, h^ b, b, b, b^ b ^.. — ^ ft 

-»-s -*-i o I « f 4 

^l— '«— 1 o f. t } 

— * - ^ . dy d, 4^ d^ d, d^d.f. ^ m^ d ^ 

— 5-4— I— a—i O i 

— . - 8» e^ g^ s^ g^ gf g-^^ —^ - g 

' ■ ' * O- t- • ' j 4- y 6' 

Hinc g^fziisidzzc :=iizi a 

— I O: I « f 4 f 

et g^f:^is:dzz^;tbpa 

^ et fic porro piuribus aiiis modist qui a Scliemaee peadent oomes geaetft'' 
U fcqueatc: * ^ v . ' 

Literis fiv4- Qo^cteDtfhiis» Upb^c^d.^.^^, ^« e^ . . . iungtnmr in ver- 
tice, numeri integri ex ordineii, »-i, ».a, ».3, .... n.^^ «.(^+^)^ 
»</*+>)•'•- dirtantiam exprimeatcs, qua quaeiibet litera a communi aii- 
qao omaium tcrmino (iitera nempe ea, cuijus i^vAt\x di/lantiae Expo^ 
mntszQ) removetur, et exhibebitur/ca/a relationis Jiuiusmodi: 

n n^i n-2 »-5 n-4 »-5 «-6 n-7 »-8 «-9 n-io ».n 
ii^ A^ c, rf, s, /, ^, A, i, 4^ /, « 

«-M »-(a*+0 «-(fc+d) «<>i+3) 

Hincpatet: 

a) Terminos propofitae Seriei omnes, propter ipfum hiinc termi- 
flnm cgmmunem:, intbr fe acNfuaies efle, tt proinde q,uam maxioy^ diver« 
fis ^odf s expdoit Coefficientels poife. 

n fi-.i»-.3 11-311-4 n^iA if-(/^+i) «-(^+a) 
^ a^/F=£ rs rf s ^.•.•^ 7r=: f s o* ... etc, '* 

. /bi (u+i iJL ^+a ^+i ^ 
et fore a:s,7f\ a= ^^f? ^^^ ^ ^sc^r etc; 

b) Numernm 



• #•••* 



• . • 
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b) Mfinnteniin ^utailibet iodefiaituiti n^ ii.f, ir.i, etc, coilibet 
ninnero deBnito integro, pofittvo et negativo, etiam Nihilo ^uari at- 
que hinc fcalam relationis utcunque vanari pofle, 

Sic. V. c. ubi quaeritur Scala, in qua fit g, ponatur ff-6;::*-3 j adeoque 
»&3, etfit: 

} a 1 o -I -a-3— 4 -5-6-7 -S -9 3-^ a-/* 
«»*? ^t^» ^9 /f g^ A, i, k^ /, mf »..•.. 5r, • f 
«ade prodeunt valores CoefEcientis 
r — a — .1 o I a . j 

^ I "^^ '* "^ '^ *• '^ ^""'•^ ' ^*"'* 

. I =; Asi = ^c /=m=:i» • . .* c TT s f 



• • • 



• • • 
o «-10 



Similiter pro vabre literae /, ponatur/ c/» adeoque «sio^undefit 

10 9 f 7 6 5 4 I a I o -I -« -3 -4 t5 lo-f» 9->« 

«j *,. r, dy i^f^ g, A, i, A; /, «, fi, ^'•/'f }••• 5r, g 



I 



• • . • 



{193456789 10 
= *, i, A, ^,/, #, rf, f, *, a, 
-I -a -3 -4 -5 -6 -7 -t -9 -»o «o-/» 9-/» 
= 1», «^ Oy p^ q^r^ Syt^ •, v.«« .^9 f •• ^*^ 

^uo fignificatur, pofie v. c 

—3 3—^1-^-^ «-> i-fi 

Coefficientetn j^ vel 4*, per a» f^c^n^h^t^^ e* • • • ; * 

o 10 5 S -» I -S 9'i* B-i» 

et - — - / vel 1, per 0, /, r, «9 A, t, j, o'.*.» 

aut quibuslibet aliisindicari, qurbus conimodum videbitur. 

Eadem notatio locum etiam habet in Coefficientibus ndis a, b, c^d etc. 

6 4'^ «-1 o n-^^m ii4-jM«i 

• ••••■• 

et pariter fit^ = a=:r:retc; a =it; ^ = ^j etc 

Cavendom tanhen, ne diftantlat Exponentis^ quaJes faic adhibufmus, 
confundantur cum ordinir Exponentibur ^ qui pariter folent (utimerorum 
certefiguris inArithmetica) fupra fcribi, et quorum fubfidio» utaJibiiain- 
jammonui» in ipfaeeiam Analyfi, Serierum pofiunt 

termini integri per ioios Coefficientes breviter notari hoc modo: 

«I n^s " »-3' «1-3 «-4 

ad analogiam fcilicet Atgorithmi decadici, dyadki, fixttgejbmdit ^ alionini- 
que cuittKunque fcalae Syftematum, in quibut figurarum (Ii. e.Coefficieo^ 

tium 



I 
I 
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titim^=^^^ /3=^ («*»A; ftc..C7l)'ord&iei, uv« ordimiai^Iadioefo» +f^ ^ 
-+3, H^g . •# JtC^'*) 1 db"» wotari iblent numeci^ bomonyiiii^* fuprt 
fcriptis,rcli<ai5nimirum,adquaspcj"?ifljeBt,pmeftgta>u&(^^^ ^* 3 ^*j;.« r*) 
ipfiiisRaclicisX^), quae bauo :Syftematis connituit. 

f acet atitem iititui cx ip(a iX)mparatione^ quomodo.diHanftaeExpQnea- 
tes in Ordinis Exponentes , et contra, convcrti etJmcr fe pennurari poflint« 

Varii ifFi Cocfficiente^ notandi modi , praefeitim ultimus Xe, b] , ap- 

Erime ftint utifes , ad Coefficientiuni quaefitorum ex datis invcntioneni faci- 
tandam, ferierumque in hisCoefficiciitibus progreffum determinandum/ 

9. Coefficieritef Sinomidles Exponcotis £vc In^icis m ^ iK>ttntur jyrl- 
f»ttf, fecundttT ^•'teHiut ^ (fuartus^ 'qmnim i^ . . Mtttr^ Jitcris «x lordinc"**^ 

_^ m ^ f». fii-t _ m. m-^t.m-'^ 

Ergo^^TT^— } ^*®^ — .} «ti = j ...... 

^' ^ I «. i,: ii a. 3. 

fM.iii*i. «i'!X nr- j.j»' 4..^.^ . 111^11+' 1' 

Exponejitcm in addcre literae.iraiori' germanTcae, tjuac 'Cocfficicn* 
tem cxprknit, convenit, praefertim, tibiiD>unaformula, ut fit interdunv 
ptures occurrunt pturium Expouentium Coefficientes Binominles. Quod 
fi tamtn idem manet perpetuo Expmenf m^ hoc -omiffo, folacietiam fcri- 
Jbi poflunt litcracTt^ 9J, €, D, € . . . v. c 

10. 'Coejfftcientef Poiffnmkies [If, 34.] five Trmitpojitionnm Nu^ 
meri fignentur, fi ««a res., vcl bistae^ vel /rrwae vcl fquatemae, ■vd quinas . ^ 
dantur permotandae, .literis cx ordiue minoxibus^ fcdparitg: |;cxmanrcis 0, 
b,C,b/t...-'rcfpedive. - ^ 

Hincoa; 6a£;ta&r; fimiliterqae, uhi res-occurruttt repetirac» ta*i% 
ea'**; fa'i*n ga^i^r; ^0*4* rrf;«tc,definito fcilicdtCocfficieiitcPoiji- 
nomiali, five cius figno/vet Jitera cx num«ro renun ^ h. e. exponentium 
particulariuin fumma. Valores Coefficientium iflor^im Polynomialium 
numericos pro nngutis formis rerum ns^ue decem numero cxponit T^- 
bulanoflraVI/a(^). 

' II. ' Coefficienfer 

ioc) Jnfinit. Dignit. p. t6t. 169. Confi Tab. V. p. 1^7. NHmerl kftk tomttiafM- 
vm.f^ pQf^iuiuilioQiita exlubaittir tab. iU. p^ 1^2-465. 



^ . , , . *^4^ SS ■ < ! 11 ^ i I 1» ■ ■ » I I III» 

«ubi I» quilibet potfeft «tffc.i»qmcriift + >i; +. -^ i W i-H ^^^ 
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n. CoijJiamtMt ex Bkomk^biu^ MjfmmlaRhti^ fire tOm nirif^ 
^gmiti figaeatur eo naodo, quo ex his ortum trahuat, vel utcaaque cooi- 
poauator addeado» fubtraheodo> multiplicaado^ divideado. 

logeas hic depreheoditur horuai Coefficieatium ▼arietaf , per Compofi. 
tioais modum explicauda. Sic Digaitatis (i+i»9+/3 z^+ etc)^ tlermiaaa 

tertiusab Vaitatei h.e. C«^« Coefficieatem habet fidum Cs^TIay-f 

'••iBI>«i3+"'€c^' = «y+fi».iw. t. »i3+ -^— ^— — €»•, ubi Coeffi. 

I. a. 3 ^ 

cieos Biaomialis^i5 tnutilusnf. i»-i apparet, propter Produdi a^ Co« 

~ efficientem Polyaomialem 6 =: a , qui multiplicaado deftruit dtvifbres i. a 

• ia-i8 (*> 



Saepenttmero per fattut progrediuatur Coefficieates, ex aumeris 

figuratis (Tabulae nonrae Illiof) definieadi, addeado futerdum vel multi- 

plicando ettamaugendi, fubtrahendo vel dividendo minuendi. Apparentis 

cetJ^^U* huiusmodi eirxPlecs Exeippla, pauca quidem fed luculenta^ exhibuit lam* 

f^^UrUJU^ BCRTus (-**); piura ufus fubmiaiftrabit, quibus Tabulae miiificae fiaes loA» 

' ^ grfilme prorogantur. 

C. Cmbinationum cnm Pirmutatiimiim natatiomr. 
a) Operatimet c<mAtnatoriai. 

# 

n. Operatt(m$i ccmbinatoriae ^ five Permutationei^ Complicatioaes» 
Variatioaes et compofitae ex his» botime et fimplicifiime iadicaatur^ prae* 
poaeado jpfa verba, vel literas initlales» literis five aumeris^ pofitis pro re« 
hos, quibuscum Operatio iaflitui debet. 

Hiiic 

Permutationet (a^ h^ e, d....) Gvt jP (i^ 9 , 3 , 4 . .'. .)l 

{Complicationet (i^ 9, 3, 4 . • .) vel' C((»//3, y, ^. . . .) i 
Comjmatiomt {a^b^c^ d.. ..); Confnationet (1,2,3,4 •••0» ^^«j 
l^ariatimet (i, 9, 3, ^*»»*) five ^(«»/3,y,^. r.)^ 
* ^d figaificeatf obicurttm noa eft» 

Sie 

(^) Jnfinit Dign. $. XXI. e. 71. Hulus genMs pkiref Anomaliae In his Coiefi« 
cientibut apparenr apud fyoljjimm Math. Et. /. 102; ^fui/. Fin. p. 3^p. 

<•) ZuJiUzeznden hgarithm. uufl trigmMU. Tabetleu^ $: xm, tts. p. ft-fii* 



m 



Sic -= — rr^—: — '—z : ;; — ^( ) maicat, 

Co»(m-k)ntUtotief (_a+b+c+d . ..y 



I 



* 



^Gn^VL-^h^nationzs fufGxarum «+/3+y +o • • • mfumnum collt^as, 
dividendas eCkcutnfummaCon^tn-k^nationumex fuffixts a+6+r+(^..-,. 

Eodem modo per 

Species[^(a+b+e .. .) («+/3 + y...)3 mt^(a+ b +c + et€)^ 
Speciet poftulantur diverfae fmgulae rite~ ordinatae, vel Produ&i ex 
a + b + c + etc mec + /3 + y + etc^ vel Dignitatis n a Radice a + b + c 
, • . . , quales per Coniplexionv determinantur (^) omi/Gs nimirum 
fimilibus Speciebus £ II, 23 ]• 

■ 

Hinc 

Numerus Specierum (a+b+c . ..Y (i^^^ nS (a+b+c . . .) ^^ nume» 
rum figuiHcat S(a+b+c . ,.)^i fimiliterque pro aliis hiiiusmodi nO* 
^tionibus. 

•) Ctajjfir Comptexionum /smpliciter, eum fngulir 

ClaJJium Complexionibus. '^ 

1?. 'A, 'B, 'C, 'D, . • . . five Utenae apicibus indefinitis notatae ma* 
iores, Unionum, Binionum, Temionum^ Quatemiouum^ etc^ et reliquarum 
Complexionum liee ordinatarum a iiterisdatis a, b, c, d^ f . • ., vel nume- 
risi,3^3, 4, y... fignificant Clajfes riti ordinatas, ex ordine, b. e. 
Complexionum Clajfem primam^ fecwidami teriiamy quartam etc. 

Sic 

la) £tiam hiiiiHinodi interdHm opni eft nofatiniiibiif. Hiic pertiner Theorema 
rombitiacoi^iiim LcibnitUnum : FraSio orta ex fumma ComuinaUonum^ tUvifet 
perfummam Combinationum proxime infmorumj non potejl ejfe minor fra^ 
Sione alia firniliter fddta ex Combinatiombus alnohbus; nehipe FraSio ex 
fumma binumum^ diiifa perfummam uniotmm twn poferit ejje minor, quam 
fraSia. exfwnma temianum, divifa' per juthmam Uinionumj ct ita porro. 
Hinc etiam produSum ex fumma unionutn injwrmam ternionum non potejl 
tffe maius quadrato exfumma binionumj ct ita fimilitcr in aiiis. Opp. T» Ilh 
p.530. 

(6) Exhthnimns Iprar Species Erponentls /Ive Iiirfici^ n fquae Coejfficientibus Poly" 
nomialibus rwmevi imegri poficivt ir, tmt Bincnnio-ffoli/nomialibus Fxpon^nia 
» valoris cnttTsque, audae» Di|^nttatis {a + b +c.., * tfrminos fiftiiiu] 
Tabtaa U Injin. Dign^ p. r$7, i^g. Cavt/I tb. (. X, tibi unaef %daef sti(*h 
4ifa€ Di^nitacii Spedcs pofitac leguntur ^nonui a + b^c + d^ 



7 



XUH 



Sic pofitkHteri,» veinumeris.{;v'^; ?}='A,fit<r»' ^:,?,} = X 

et s\^ r^ = 'C, ClafCbus niinirum hic cum tertia deilnentibus» ubi 

res ripn admittuntur repetitae; contnsr vero pergcntibus, cum ipfarum Com- 
plexionibus, in infinitum [II, 19 1. Dicuntur tutem 'A> 'B, 'C etc 
* Ctafef CotnpUxionum Jimpliciter , ut diftinguantur ab his, quarum Conk- 
plexione» fingulae producunt num$rum definitum fivc datum ». 

14. 'Ai, 'Aa... 'B3... 'C4... 'D», ... appofito fcilicet ad 
dextram literae, quae Claflcm indicat, numero i, a, 3, 4. . . », CtaJJir: 
fignificant expofitae et rite ordinatae Comptexicms fingulas^ rite ordinatat, 
^rimamy fe€undam^'tertiam, quartam .... ntam. 

Ergo [13] 'A3 = 3 = r; 'Ba = 13 = ar}'Ci = ia3 sairj fimiliterqu» 
; -ubi res admittuntur repctitae. 

* 15. o'A, b'B . i . c'Ci, bD'fl .\ . e'£n . .•, literae nempe germa* 
Hicae minores, a,h, c, b, e, . . . - CtaJ^bur Aoiwmyi»i/ integri», 'A/B/C/D . . . 
fivc CtaJJium dejinitis Comptexionibus 'Ai, 'A2 . . . 'B3 . . . 'C^ . . praefixae^ 
notant» Claflium vel Complexiones omnes, vel definitas tantum ipfarum. 
Species, Cocfficientibus polynomialibus augendas efle [loj. Interdum 
etiam praefiguntur fimul Coefficientes Binomiales "2C/ "SS^ ■"€..• 

Hinc { 13 ] c 'C = 6 « *^ } b 'B 3 = a i r j fimiliier<jue 



in. ifi»i 



••iSb'B =-^ — ^— (aa* + aar+aftr); et^jBb^Bi sm.M.t. aS[n] 

I. 9 

«) Ctajfes Comptexi0num numeri propojtti n, cumjtngutir 

CtaJJium Speciebus, 

16. ^A; *B, ^C , . .'. •Ar> UniMfAm^ Binionum^ Temionum . . • . AT- 
tionum sr numerisj, a, 3* 4i 5-** provenicntium ct rite ordinatarum, 
fignificant C/o^/ rite ordinatus ^ quarum Complcxiones oumericac fingulae 
iwmf rwm f^rorfiifttw^, propofitum a 

Sicpofitons^t fit [Ilt 3^1 

• ...... ^ . • » . 



3?UT. 



' tf a» ^, 4» Sf 69 "7, S> 4- «^••♦«tr-^ 

«* + i8 + 7 + ^ + ^ + C + »f + J& + etc =: p I 

l <»«• + /32* + 72r' + h'^ + e2* + ctc a y J 



Ergo pro fer 



m quibus nuiiieris i, a, 3« 4, 5....ex ordine> 
literae feu CoefEcientes a^ Q^ Vy it « • • *• refpondenf^ fit: 

17. •Bi» *B3, "B3 . . . •Bf»^ funiliterque •Cf», •Dw . • . "iViw, fitt^ 
gulae notantur fingularum Ctajjfum rite ordinatarum Compkxionet rite ordi« 
siatae^ nunierum producentes n, tx ordine jprima, fecunda^ t&rtiar. , . • mta^ 

Sic poiito rurfus n = 5, fit [16J 'B i = 1 4 = ail 
*Ba= a 3 =^Vi *d=*J '3 =«»yi 'C2 = iaa = c^/3i3. 

Sic*Bi=i3 = (»y; et ^Di = i 1 I4s:ct'^} ^Das n 2 js 1»^^^ 

''Ds = i222 = o»j3^} fimiliterque pro aliis aHarum Claflium Complexio« 
aibus aumerori»m 9 et quae inde determinaiitur^ iiterarum.. ^ ^ 

ig. ■A2»*> "B»*, •C2V "Da*... poflulant^ ut Seriel dataejEx.* 
ponentes Wittzt z pairticularet ^ pro fingulis ClaiQium Comptexionibus addan* 
tur eodem modoomnes, quo Coefficientet^ qut refpOndent, in bis Qomple* 
xionibus multipticantur. Idem intellige, ubi ClaiTium definitis Comptexio» 
iiibus"flfii, ^C m . . . iungitur « *^ ; v. c.*Bitta*, ^mz"^* , ^^ 

^ Sic, pofita Serie maxime gencx^lf^ 

i««*+/32* + ya'+ j2^ + s«' + etc = y 

' Sieriei y refpondent, 

Coefficientibuf a , /3 ^ y 9 ^> e . . • • ex ordine^ 

,Exponenter n, 6^ r^ d, e .... liomonymi 

et numeri x> a^ 6^ 4^ 5 • • -^* ambobus. 

Ergo [»6} " 

^Ba*=ri4 + a?]«* = <»th;**'' + /3y«**' ' 
K;«*=[ii3+ia2>* = ca*y»"r+' + «i8*«****' 

SirailiterqTie [17J 

^Dia* a [i 114} 2*=:«'(f«'**^ 

«t TJas^sCiiasJ^^s^r^iSy»"***-*-', 
TerbO) fi 

I ^ t - ^ , Cocf« 



xwr 



Coefficientes nanpe Binomiaies ^^ atque etk^i PotyiionQiales n, qoi 
mterdum in valoribus temuui T occurrum fiaiul, Expoaentes litem z 
Aulto modo afficiunt i'). 

19. a«A, t^B, f"C, ft-D... n"'iV', iteni<nie "•««"A^ "iS6'*B, 

•'Sc*C...et"'g3b"Bi, '*Qrc"Ca, "t>b»D3*.. C//i#w» figiMficanrex- 
^oiiuv^ .Cof^flexioner ^ vei otmef, vel fingulas^aTf^iii/ari Coefficientibus 
Ailmerici^ Polynomialibus ^ Binomialibus mnltiplicandas efie. < 

SicVA = i^?b*B = 2«J+aj3yi c^C = 3»'y +3»^*} etc; 

f ^C^C s^l^^liiri [3 <» ^y + 3 «s3*I} fimiliterque 

. m «-1 fir«2 w-3 

f'Caa* = 6«/3#«»*''*'} et"^J>t>'Da=: -i^-^^^ — 5! —.12»*0y, 

I . a . 3 . 4 , 

Aempe Coefficientcs polynbmiafes, five frauspofitionum tnimeri » pSrCo* 
' cfficientiuni «f /3, y, ^, c • • . . Exponenier particniarts detecmiaaDturC-^J. 

ao, a"A. c"*Cetb*B.b'D.f'^K; etc, itemque ^''Bw.g^Gri «t 
t*E/. ^"Hr. l''Li; etc, iubent C/^/ expofitas i»/«grar, vtlCfqffium dew 
finitas\Complexiones., fed ifffMi/ eiusdemque Seriei omnes, in fe ducendas 
([11,^43 etCoefficientrbus, qui refpondent^Polynomiallbus multiplicandas efie» 

Nempe appareut hic Complexionum Cqmplexiones ^ five Comptexiones 
fecundi^ tertii etc Ordinis^ fcd einsdem omnes Seriei unius/?; qua- . 
propter opus non eft Claffi addere notamj7, ut fieri debet< ubi plurium 
SerieriMn J7, gr, r... occurrunt plurcs Ctafies, uti mox videbimus. 

P 9 P 9 ^ P 9 -^ 

21. a*A. c"*C et ^Sb*'^. b^D. rKj itemque b-iJ». a \?r; ct ' 

/P 9 ^ 
'*€e*'E/I ^*}ir.VLk; etc fignificant, Clnjes expoGtzs infegras ^ GveCfaf" 

fimm definitar Camptexiows^ ied diuerfarum SerUrum^ P^ 9* ^ * * •» (c(uarum 
figna in Claflium verdce eonfpicua)^ omnet, ona cum Coefficientibus poly*- 
nomtalibus, c^ b> C • • ^^ tima fimui Binoo^talibus ^SS^ ^ • « • ni fefe 
dkiiceadas efics 



■ 

' * Termini huiusmodi Cottiplexionum /flepmoriiw ordihum, a Seriebuc 
dlverfis p,q^r..» oriundarum, in Serierum Inverfiond five RegreiTu cc 
alibi frequentes occurrunt. Sic v. c. fundionis fradae, 

(I + uz + H:^ +yz^ + H^ + ez' + ctc) ^* "" ^ " ^ ^' 
absque terminorum recurrentium Incommodis^ in terminis fiatim fimpli- 
ciflimts evoluendae, termini extra o^diaem tsrtii CoejQScientem* repc* 
citnus O . 

p q 9 9 

P '9 ^9 

+ '•Xa^A ♦ [-'•»d*A +-''m^Rl 

P P 9 

+ ["•3(a*A +"^b*B] H. -'•«a^A 

P P P 9 

+ ["'Xa^A + -S5b^B ,+ •"ffc^C]. I 
nempeProduda bic po/lulantur ex Clafllum.plurium fummi^ a Seriebua 
; pendentibus diverfi^^ et q. Namque diverfitas hic obfervatur tantum noo 
infinita. 



!\ 



d) Clajfes t^ariationum Jimpticiter ^ Jive Compticationef Jtmut eum 

PermutatimiBus. 

aa. Ciaffes Variationum fimpficiter fimiliter ut Comptexionum literif 
maioribus, fed Italicis defignentur, apicibus indefinite notatis, ut 

'A^ 'B^ 'C, ctc quibut Complexiorium fimul cum Permutationibut 
Ciaflts, jt?r/iiia, /f^ttftifl, tertia^ etc^ Unipnum fciiicer, Binionum^ Ter- 
niopum etc indicaotur» * 

t) Clajfes F^ariationum numeri propojlti tij cumjingutis Ctajpum fpeciebus. . 

aj. ^A^ *5t *C^ ^D .... ^N; Numeri dati % et numerorum, a quu 
buslibet binis^ temis, quatemis . . . numeris minoribus i, 2> ^, 4 . . « «-i^ . 
varie fitnul permutatis oriundorum, Ctaffes fignificant primam^ feeundam, 
tertiam , quartam . . . fitatn , quarum fpecies numericae fingulac numerum 
addeodo producunt propojtum n. 

/ . Sic 



(0 Infimt. DignUi J^. XXVI. i, a, 4t ^- Signa a^A,. . .VB . , ^ tK . 

ciplicat Tabula nottni Vta i ibid. p. 167. 
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«.VH 

lic ▼. c. pofito ir = 4, ft . 

q p ' r q.p .V 

, fi» sl f». i»a1 f r-q p, 

•^e 4} *5 = <2, aV} *C= ^i,3.iji; *2}=i, 1,1,1; 

?p . rqp 

Igitur"^, *5, *CctG, ab »A, •^, •CTtc [16] non differunt, ni(J quod^ 
iioruni numeri Compiexionum pro illi» fimulpermQtentur; ut adeo vere (int 
f^ariationtf numeri propofiti. * Sed quia numeri i, 2, 3^ 4 . • • pluriuni 
Senerum p> q, r, s . • • • Coefficrfotes diverfbs hic ex ordine d«(]gnant 
(namque hoc nifrefTet, S]9en>r ebrundem fed permoratofum nnmeroruni 
ut I, 3 et 3, i; fimilts forent tt indifferentes) necefle fuit, Seriesnume. 
rorum verticales iiteris fupi^a vel infra icriptis notare, ut conAet, ad 
cuius Seriei Cocfficientes numcri finguli pertineant. 

Sic v, c. 

pofitis numertf i, . d, ^ 3« 4i - 5 

{az + bz^ +'cz^ + dz^ + ez^ 



• • 



• • • 



et Senebnsi ^ ! c^» ■ 
laz, + vz + 



« • • 



• • • 
k # • 




*^=d; *5=^|lbj.; «C^-laBa 



«D a «aAa; 



;2(a + 95«' + €»' + ©a* + €»' 
(,etc ■ \ etc 

' fit, pofitis pro nuinens Iiteris Cv^ Coefficientibus , 

hc] faAb' 

|caj LbAa 

^Bamque fifiunt Coef&cientiuni produAa ex ordine Serierum 

pq.Claffes Binionum ^B, ^B . • . . "*'J? 
pqr^ — - Temionum 'C, ^C . • • . "'•'^C 
/^yr/, ^^Quatemionum^D, ^U ...*** '/7 ^ 

f/f */r etc 

• • numerorum definJtonim^, 3> 3, 4^ 5 • . • «i# »+i> «+a, «+3t et qul 

* peripfos drfignantur^ Coefl^cienfium. Ex Cianibus autem his colJigun^ 
.' tur^ quarum Complexiones nnmerum, addeudo partes finguias, efficiunt 

propofittm n ; h, e. *yf , ^B , •C, etc. * ^ 

24. »j5i, "^3, '^3 . . . "Jffffi, firiiiiiterque "Ciw, fZJiw .. . "iViw, 

' C/^«f» expofitai^m i(/;/?ii//ar ^enVx fignificant j^rim feeundam^ ttm- 

fimi^ 



•r 



iwM, «•*;• M/mn. Kcmpe etiatn Iiic iflleU^;tmtQr Claire» Vaditionvai 
rice ordioatae. - « 

Sic fofito « = 4» fit C33] 

iP rqp 

*jSi = I 3 s Ac; ^Ca a lat = aBa^ 

itemque ^Z>7 = aiia :;: iSaAb; 

35. •^aS "-B»*, "C**..- itemque •J«. «1», ■C«. «♦...; 
Indicant, Serienim datanim > i^t 9, r^ x • • . Exponentes literae ;s particuta- 
rsf^ pro Ciaffium Speciebos vei omnibas , vei definitis certo numero m ^ n«U 
difulof ede eodem mtodo omnes « quo Serienun CoefficUtUis homonymi miU^ 
tiplkaniur^ 

Sic 

fofiM numrif it d, 3^ 4, *$,:.:;; • 

et &ri^/>i«x 1^^^, ^ g^b + c«^+ D3^ + Ez' + etc = jj 
erit . . 

^P 9P 9P 

hinc^5i.;5*= Agz-^V ct ^B^.z^ tz C7iz'^^ 

Similiterque in reliquis cailbus. Etiam hic iundi reperiuntur interdufll 
CoefEcientes Polynomiatef a, b^ c . ^ et BinomiaUf "2(i "^JB, "€ . • • 
qui pariter Exponentes nulio modo afficiunt £ig]. 

36. Q^^figwrae numericae JingutaeSf ederum indefinitahim inCkflibtii 
^A, "^t "C, *Z) . . . o et proinde etiam definitarum *5 w, *C/^, *Z7». . . 
Serierum piuriumdiverrarurhj^, 9, r, x«.. Coefficientes five etiam termi« 
nos defignant [33], uniuf p in *^, duarum qp ia^B^ trium rqpm^C, 
quatuor frqpia ^D etc, pofiunt etiam ipfis Claflibus iungi in vertice Serie^ 

p qp rqp frqp ...rqp 
rumnotaej?, 5, r, x.-.hoc modo ^A^ •-S, *C, '^Dfji... '^Np, ubi i\r 
Clafiem fignificat indefinitam, tt. *.rqp Series numero indefinitas tot, quot 
iinttates bi^ec numeruf Ciaffis N. Intet^um fit, ut Claffibus ^A, *B^ '^C... 
oon refpondeant Seriesjy, qp^ ^9P»** reipedive^ fed aiio ordine^ v. c. 

p. rq tfr rutf 
^jt, ^B^ "C9 *Z). . •; unde opportunitas huiusmodi notationis apparet. 

Kerum dataruia figna, a, b^ c^ d . . ..(quibua faepiffime Coefficfen* 
les tetminorum tn Seriebus , interdum ctiam temiini ipfi indicantur) cum 
xeliquis^ quae expofita funt indea 13« 35* Complekionumfingularum atque 

ClaJJit 



XLES 

Claffium tipM^ 9iiEtmmtaiie^€tA iomiinaieria [11, 38]; (foie^ Tel foh 
illa, vel iotermixtif etis^n aiiis quantitatibu^ autiraii^y perpraecepca aiuu 
lytica probletnatum conditionibus adaptantnr. 

Elementa liaeG combinatoria , quem habeanc ofiim, indica?imiis 
Cn, 3g]. Commode autem poflunt, utpote etementa fimpliciflima et maxt- 
me univerfalia, pef tabulas disponi , eo modo, quo ia Appendice ad Metho* 
dum Potentiarum oftendi 9 tabqlis defcribendis decem aumero^ qoarom, non 
folum in problematis proprie fic didisxombiaatoriis« led edam in Analjfi 
univerfa et Arithmetica numerorum» (quorum ipfae iigorae (inguke, tan* 
^uam CoefEcientes poteftatum denarii incomputum hic adhibentiir) aequo 
latepatet ufus> ac tabularum finuumv logarithniorum^ alioruinqiie niu&ert* 
rum in trigooometria aut geometria pra<!tica« 



P^ariae StgMfum 

* I. CmpUriomt Jimpticittr ad Cait^teocionef numeridejluiii^am habent 
felationcm, ut Totum ad Partes; nam in illis ordo tantum refpicitur, iecuac 
dum quem res propofitae, literae numeri, contungumur} inhis^ praeter4)r« 
dinem, fimul etiam fumma numerorum pro rebus datis fingulis pofitoruni. 
Hittc daftes Complexionum fimpliciter comparando cum Claf&lKis Com« 
plexionum numerorum definitorum^ apparet^ forefeorfim: 

'A = 'A + ^A + ^^ + ^A + ^A .....+»A + »*'A 

^B = *B + 'B + *B + *B +»B + »**B 

'C zz *C + ^C + 'C..,,. +"C+»*'C 

'6« .*D + ^D +*D+**'D 

etc . etc etc etc' 

'N= •N + *+'N 

et coniundim : 

'A + 'B + 'C + 'D + etcs:«A+(*A+*B)+(»A + »B+^C) 

+ (*A+*B + *C+*D) + «c 

t 

X Eodem modo^ Variationet fmpticiter compatando avx Fariati(^ 
niins nnmeromm definitorum^ reperitur teorfim : 

Q Y^ 



\ 



4 



• » • 



p p f r p , f 

•A i='A 4. *^ + '^ + *A. ..... + «^ 

qp ' qp qp qpi qp 

'B = *^ + »5 + *5. + "i? 

rqp rqp rqp, rqp 

'C = »C +«C...... + "C 

efc etc ctc . 

«t coaipndun» 

' J» qp rdp trqp P ' P qp p qp *qp 

'A+ '-ff + 'C+ 'n + ctc*:'if + (*y^+ 'i?) + CA + '5 + *C) ' 

P qP rqp srqp 
+ (♦-<f + ^5 + * C + *Z)) + etc 

iimiliferque ubi Variaeionum Clafllbus ex ordine "^, * J?, *C, »Z7 . • . . *iV 
non refpondcnt Serierum produda p» qp« r qp^ *^^P >• ^ . • ..et • • • ^ «rqp, 
icfpedive^ fcd alio ordine CV, 26.3 

J. In problematibuff circa SerieSt Yel uoa tantum proponltur Serreif 
a* + 72' + ^aj^ + €»* + etc=f » vel plore» diverfae> j?,yrr,/, etc 
////ttx igitur fi ponas in promtu ciTe Dignitn^er fex ordinc)7% jj% j?^ Jp^/?.V ctc 
(quibus fimul reliquanmi jf, r, /. .. Dignifates repraelcntantur) , harunK 
autcm Prod!uS{apq, P^^^ PJ^J^^ pqrft etc quaehbct: illico apparet^ Pro- 
blemata circa Series propofita (/) y&zbilliur Drgnitatibus, vel harnm Pro* 
dudisy vcl utrisque pehderct fclutioncmque abfolvi poffe, fi conftet, qui 
/ijrwmr Dfgnitatum aut ProifuOarum Serierum^, f , r, x, ctc> txquofnqdo, 
formulas quacfitas Ingredfantur^ 

^ 4. Terminos DfgnitatiMn /?\ P^ip^ • * • i^* crProdu^floruro jy^r^jtryr, 
p^TS^ p.qrs ..r . exh^bui (*), Elemcntorum combinafonorum dpe^ h. c. 
ad ufum maxime accommoiiate, ubi nempetermini defidcrantur, -per varia^ 
biiis Z poteflates ct cocfficrentes datosfimpliciffime exprefll, Supcreft ut i57^- 
iv^ii/orVfif ijHorilm.r^/rff/cm^racftefminos ipfos five tprminorum Coeflicfentea 
qui fcilicet ^ut mMm ^ et cuiut DiffHiatis aut Produffi^ brevitcr nunc in* 
dicctun 



■ ^ . .# ■ 



a) Tar~ 
(f)Co»f, §.llLp,XXWJ. . . . ■ 

(g) Jllof mninin Infnit. Digfiit. $. XXUL/ 8 ; hot autem Ibid. $. XXVn. /. 1» 

•■ "^ .< • 



/ 



%t 



«) Tcrmmorum mt Ca^mtam im Digmtatihut J^tp\p* . . . p* 
relationes ad SJemmta eombikatoria; «tvieijjim. 



a'AV3i»"73 



6»Ba«=>'7a 



4*A«*=i;'74 6*B«*=/»*73 



5. Oftendimus (*) repeciri /j^Ifira^Aa^j i»^(«»-0 = {•B«*S 
i>'1(»-a) = c"Ca»; i>*7(»-3) = b"I>«"} f*7(»-4)=« "Ea"j ..... et 
^»'7 (»-y + i) = n*-Nx*t et.ClaiTein indefinttam 2V, com Cpefficiente polf* 
nomiali n, t determinatione Exponeotis indefintti y' anice pendere, fic ut, po- 
fito K = if 3f 3, 4^, 5, 6 ... . fuccefilve, iiat N:^ A« B, C, D, E, F . . . . 
et t) = (1/ 6; C/ t>y e^ f . . . i re^edive. Hinc 

a'A«*=j»'7» 

6*Ba*=i;*7i 

c»jC«» = j»'7i 

c«C«*=jp»7ii 
ctc etc 

c"C«"=.p»7(«-a) 

Ktt»ititepquee"E2» = p*7(«k)» ("^«•«/'^(«^^i.d^Gat^^P^^K^HS^JOtc.ctCi 

' onde , quia [V, a] Coeffeimr tirmm p*7a zp^Kh» & 

a^A=i»'Ki 

S*B=/»*jti 

c'C^i>'«i 

c*C=i>'ica 

etc etc 

C"C=J7»Jc(«-2) 



etc etc 

a"A«"=i>'7» 



etc etc~ 
b"B«"=i;»](«.i) 



ti«D«* = i»*Ti 

etc etc lctc 
t"D«*=p*7 («*■?) letc 



a*A = j7'Ka 
a»A=j7*K3 
a*A,=;»'K4 

et& etc 
a*A-j»'x» 



6»B =p*K9 

h*B=p*Ki 

etc etc 

e»B=f*ie(»-0 



t*D=i»«Kl 

etc etc 
6»D=i>«KC«.3) 



etc. etc 
etc etc. 



et proinde e »E = /i* k (»»-4) ; f "F = p*K (»-5) 5 8 "G = f ' » («-6) } et fic porro. 

Data ijgitur fbrmulfl, quae indicat^ cx qiiibus terminis 7 vel t,- ijve coef- 
ficientibtts » vcl c, potciitiarum /^'sjt^*, p^^ jet*..». ' Seriei elementaris 
m% + fiz*+yz^+ iz^ + ez^ + fkc zzp^ Scries data five quaefita conftet, 
flacim iade.poterit formnla, per Eicmcnta ccmbinatoria a^^A^h^H^ C*.C, etc 
•zpre^ii) etcontra^ datahac^ iiladed^i« per Dignitatum termioos. 

£XEMFLUM 1. Scripl 1+ »Z + ^Z* + yZ^ + ^'3 ♦ + ttC = I +p^ 

^ct^iinatur (') Dignitatis (i+p)*" tcrminus «tus inde a primo i, hac 
formuia: 

>r<"^2* = "'X;^*1« + ~55jJ^(if.i)+"*§^f »7(»-a) +*!Di»^7(»-3)+ctc 
unde , podto v. c. exponente » s: 4 , fcriptls autem , pro Dignitatum terminis 
expofitis , Eiementis fecundum rclatiooem. ndox tradiiam ^ prodbcitur 

^ . . Q Z T<*> 

(A) fnjlnit Dignii. §. XXin, f. t. 



/ 



ttr ■ . ' -==5 

V 

et biac, tiaiu^iptuvalorlbusEieaientonim a^A, 6*B, c^C. b^DexTa^ 
hulaC). 

rf*V=r«i<J + - Ca«y + i3*] + . 3«*i3 

> 1. a I. a. 3 



+ 
t. 



1*1. «-2. W>4 \ 

»• 3- 4 / 



V 



repcriturC") - 

5fi flo'A« + 2a*A»* + (9a'A + |c*C) »' + (ao*A + ^c\:>»* + ^ 

ErgoSsajpV.a+a/FVa-^^+^V^KS+Ti^^KO^^+^aj^^H^+fy^a)^^ 
unde patet, jffii6i»x terminis terminorunique Coefficieutibus Dignitatum 
/'N P^> JP^ • • • ♦ conftet Series 5, aoae ftatim poterit, ubi opus eft, per 
jpfos Coefficientes datos a^ R^ y^ o^ t . •• • expritni, transfcriptis valori« ~ 
bus£lementoruma"A« c*C/e*E, j*G, etc exTabula (I). 

b) Terminorum amt Coepleientium a Serierum ProduSlisp^ p^, 

PV> tV^^ PV^^^ • • • ^ PV^^ • • ' ^^^«^iones ad Ele- . 

menta combinatoria; et eontra. 

6« SimiKter< pofitis Seriebu^ elementaribus pluribus diverrisp,q,r^s../, 
numero v, ex produdi/i^jrj' • • . termino generali (*) five pqrs • • . 7/4 ^ 
M*v-i i^« '•*""% (ubi Claffis indefiniia N per fadorum pqrs .... nume- , 
•rumy, et /bc per numerum termiui quaefiti determinatur, pofito^e y z: i^ a^ 
3>- 4» 5 • • . fucceffive, <it,iV= jI^B^ C, Z?, JB • . , refpedive) reperitur, 

fada iiteraruih v et ^ determinatione fuccdfiva) 

» 

C*; tnfifot. Digmt. i XXV. / 4. p. itj, n6. 

(/) Ti^m Ifigth j(pptmd. Tah. Vi p. i^. 

(*i) iHfin. Dign. §. XXlV.f. t. &etmpL VI. p. Iio. 



m 



P 

f ' - -J, 
*Az^=pf]3 

*Az^spn4 
' etc ete 

P 

^Az*sipltt 



qp 
^Bz^spqli 

9P' 
^Bz^=pq*}» 

9P 
*Bz*i:pqll 
etc etc 

9P 
*Bz* spq%n-l) 



rqp 
*Cs*spqr1i 

rqp 
*Cz*=pqrl2 

etc etc 

rqp 



t..p 

*D ^pqrs^fi 

etc etc '■ 

t . . p 



"Cz* =pqr1 (ii-a) J"i> s pqrt *l («.3) 



etc, eto 



ctcjeto 



.t...p . u ...p. .. » 

Similiterque "jEa:j7gr//7(«-4)j *F=ipqrttu1{n'^)tiric pccro. 

Hinc, quia [V^ al Coefficim tirmmpq^rf . • • 7 » ^Pi^^ • • • ic ^» fit 



P 
'A^pn I 

*A sptt2 



iP 

*B::pqiCl 

¥ j 1P 

*A^p %%^B-:^pqt.% 

o I g;» 



p 

*A^p%ik 
etc etc 



etc 
4^P 



; 



•A^pK nV^B ^pq%{n^i) 



f..p 

WppqrsKl 
ctc 

s ..p 



^C^pqr%x^ 

rqp 
^Cs:pqrK2 

etc 

t...p u.\.\p 

cf proipde "^Ecpqrst k (»-4); ^Fj^gqrftu%{fl*^ ctc» etc^ 

Fortnula igitur data quaelibet, Elementa combinatoria *^^ '^l^, * C • • 
Produdorum a Seriebus diverniji^ q^ r.^.^ exbibens, flatim nunciirali* 
am poterit converti, quae indieabit» qubording^ qnoce mofifa Seriei fond^ 
mentalts a Produdo pqrs ... oriundae termini iinguli 7 vel t, aut termino* 
ium coefficientes k vel c, Seriem datam vel quaefitam ingrediantur atque in- 
de pendeant , et contra , dati$ Seriei quaefitae terminis (ive CoefficfentibusV 
per Seriei primitivae tcrmtnos.five coefficlemes^ indicabit fimul, quomodo 
Elementa combinatoria iade, et liorum ope Coefficientcs ipfi dati. poffittt 
deduci. 

6 3 Exeiii> 



t 

_ _ f 

Exemplif , ^ae bic afferri poiTent (^), fiiperfedebimut| quia eodqn 
flioclo t}-adtantur, ut ea, quae mox dedimus in ahtecedentibus. Ceteruak 
expedit plerumqut termiaos, qui quaeruntuf^ per Elemeptg pottu$ combi* 
natoria, quam per tenninos five Coefficientes Seriei vel Serierqax elepieQta*. 
riqm exprimere, quia br^ior eft fere Eiem^torum notatio^ et multas prae- 
terea ,habet commoditates , pir^pter Biuomi^Jes Coefficientes et aiios, qui 
iunguntur interdnm bis Elementis, et pariter pendent a Cla/Cbus A-,1^^ C* 
per qugs detqrminantqr; ut patet ex termino X^^^^ fiicempll pcaecedea*. 



Q^ffieiifitium in S^ierum DignitfUUmffilqHcMt^ 



7. Ser!ei(»^^+/32^**^ + y«'**^*^+i«^+''^ + e»^+*^+etc=ir, , 
pendet a termino generaii (^) Di^nitas Fxponentis cuiuslibet r^ int$gri er 
frfiSti , j>oJitivi vel negativi^ h. e. v 

+ r2(a'Aflt''-'+''93b'Bi»''-*+''Cc»C«'^^0 «'''**•'' ^ 

ubi Claffis indefinita H^ pariter ac n^gtVX, anumeri n peqdent determU 
natione fic ut, pofito » = i, a^ 3, 4 . , . iuccefliv^, fiat Nzz A,, B, C,D.,. 
tkn^a, b, c, b.. .etTl^^^C, '25. "€, ''t).'.. refpe^Hve. Cocffi- 
cientis autem cuiuslibet definiti tpt funt partes> qupt funt nuqieri n unitates« 

g. Similiter Dignitates exhibeottir (*)ExponentIum.ex ordinei,a>3.'..y 

/»sofAi'* + *Afe'*+*+»A2''**'+^A«'*+'^ + etc) 
>• = S('B2*'* + 'Ba*'*+* + ♦B«*'»f»' + »^2***+^*+ ptc) 
. jB»-=t(»C»»* + *C»*'»+' + ?C«*'*+**+^a»''*+''.+ etc) 
'etc etc etc etc , 

fed pf^ Expotiente tantum i.ntegro poGtivo y» a cuius deterniinatione fuccef^ 
£va per aom^fm i, a« 3» 4 • . . defioitur e*tTam Clafils iV per A, B^ C, D . . . . 

* 9, Pofiti» 

(0) Ex^pla extant compltira Infii^ Dignit* %- XXVII, inde a f. 14, 

(^) Infink, Dignii. S.^XV, 5, p.jij^.ubi Q^cuir rit terwinus indcfinitti;! (« + i)tuf 
Exponcnjtis \n. , 

(g) Infin. Dignit. {. XXIII, C 7,.8. p. ^8. NcinpcScrierumforma patirt txpvinj, -■ 



f " 



Vf 

^ fofiiu ktque pigniMtibus p ^10^7 ef 8 fle<]i}alibul j id qood pro 
Sterae>Talorei}iiolil>et iotegi*ap<^vQikri poicfi, producitur qompaniiuils 
Coefficieotibu9 teriniaoniiii homogeaeonun UTe eoruDdem Expooentium : 

«tc .. etc ' ' eto etc . , 

« 

10. Hinc fit, fubnitueado pro r nutneros If 3> 3, 4, 5 . • • fuccef^ 
£n, in ae^uatioaem primam , fecundam, tirtiam ,' quartam .... n/AM 



, proysi 

a'A=:<» 
«*A='Xa'A 
«»AB*Xa*A 
a*A = »«a»A 

etc - etc 

«**»A = '»a*A 



" pro y = a 

B»B = «» ., 
6»B = 'Wa'A<» 
b*B = *2(a'A» + «<8&*B 
fc«B = WA« + WB 
ctc etc 



pro V = 3 
c'C = «' . 

c«C = »2(a'Afl6* 

c'C = »«a*A»*+»936*B» 

c«C = WA*' + WB«+'€c'C 
etc etc' etc 

e^^^^s^Tfa-Aa^+^aSb-Boe+^Sc-C- 



b*-Bs*3fa-A«+WBl 

V 

'nbi Cmnpttxknwn m Cfaflibuft refpondent, 
« Isfva figni aequalitatis, 

atfnirm r, a^ }t 4, $ • > * • exardine^ 
Cot^imta <», /3, y, ^, r r e • . reJpsSfiut^ 

a ^«jr/ra aurem figni aeqaalitatis 

nnnurir t> a, 3, 4, $ . • . * «^ rjr ordiney 
Coeffinentes /3, y^ J^ r, ^ . . -. • refpe^we; . 

um in ClaffiEHi» ^ d&xtra fam ^arent Coeificrentis ^ potenates. 

ir^ Hfttcpro Claifibu» pluribur dfverfis inferloribur^ una potef!, fed 
Juperior Claffis, fubftifui, et vfce verfa^ pro fuperiore plure» inferioresj 
ouod plurimuni prodeH, etiam offendit, quomodo Claire& fuperiore&ab in- 
lerionbus peodeaut f ac^ue inde definiifi jpofCnt» 

WIM- 



J 



LVI 

EKEitevvu. Qaod (Lexlubendae proponerenftir ClaiCs ^''Giped.' 
id^ If quae in Tab. Vta Appeiidicit a<l IpfSn. t>iga. fton •ppareht) exinfsrio- 
fuitt Claflnim ^ciebos; foret Cqaia G ftptiwia t)t6ia.e Jitem eA) ys7, ad< 
eo^oe «I =: 5 ( quia debet efle r + ** ^ is ) et proinde * j 

Hic 'gf F« = P '®g*G, propter f«F = o = j»G. 

Sed ,de Signonun relatiooe hadlenus. Reliqtium efl^ utf quos &ibe« 
tfit figoa Jiaec vuoret iii numens aut Coefficieadbus« hreviter explicetur. * 



§. vir. 

■ • 

Eletnenta combinataria praeeipua expticantfir ^ vatoriBuf 0orum 
in ntmeris et coefficimtibns per Tabutas difpojitis. 

^x Tabulis combinatoriis, quarum lam partem dedimut in AppeiH" 
dice a4 libellum de Infinitinomit Dignitatibus , pauaas tantum hic etnon nifi^ 
eas transfcribemus , quibus opus errt ad explicanda fpecimina Logifticae 
Serierum, quae mox afFeremus. Huc pertiuent Permntationum ^ Compfica» 
tionum ac f^ariationum TabUlae fequentes: 



Tahttt i 



?T 



mt 



Tabuh L Pfmuiattones nrum duarum^ trtfm% quatuor^ quiuque 

diver/arum^ \ 






J123, 153" J ai|, ajij 312, 32rt 
La^rt 4»^*,' doT) bea; eab^ ebai 

3) Permutationef ^* » 3» 41 

1 



ri2S4,abed] 1421^, adbe 
! ia43,a&iirj i43i,aflfri^ 

1334, acbifl ^ 1 34> ^^^4 
'\'i42,aedb]2i4i^badt 



2^1 4ybcad 
2$4J^beda 
2 41 i^bdac: 
243i^bdca 



p3 ft, 3f 41 
3 1 a4>ra&^ [ 34 1 3,^i/a& 



3341, V^ia 



3ia4>raM s^ia^^aaf^ 42i^adae^ 

ii42,cadb $42 i^edba 42^1 ydbcal 

i^i4^ebad 4f2iydttbc ^it-^jdcab? 

22Aimebda A\^2'Aeb A22t*dcbd\ 



^vi^^eheeb 



42t^dbar\ 

.m.m. JL^^ I 



;,] 



1 



. •« 





^dahce 
^dabee 
y daebi 
, daceb 
» daebe 
f daecb 
^ dbace 
fdbaee. 



St2i4>,eabcd^ 
^t243j0abde, 
^ti24^eaebd' 
$ 1342^, eaedb 
it42i^eadhe 
^Si^32,eadcb^ 
S2t3^^eiacd \ 
S2t 43y ebade] 
$2iT4Jbead 
$2341, ebeda 






^^^^j^dbcae 

-.^j^. .^^^^i-^f^dea 423iit^dbcea ,^-,.. 

3^24^acebd 2^$i4^bcead 32si4^cbead 42s%3,dbeae s^^i^yebdae 
Jlj4^,qcedb 23 j^i^^AffflTa 32^i^cbeda 42sii,dbeca 

* ^' 2413 s^bdace iiii2$^tdabe. ---^- ^'-"- 

,. ^^, ;i 11 ^ ^i^ibdakc. ^ki-^i.edtieb 

432f,ttdcbe 

^'iS^^adc^b 

4$23yadebc 

4%%2^adt£b ,, 

$23^adfcd . 

f2J43\4Ubde i 

$324,aeM^^^^^^^ ^^.., „ -r^--^. ,^--.^ 

S342iaecdb 2f3/^\^becda 3S24t^Mday4S2%t^debca s^^SUedbca 
$423^aidbe ;i' " ' " '^ " * * * ' 

5432,1»^ 



\23^aidbe ^^^4ii^bedae\3S4.t2,eeddkt4,$3X2,dec(df s43t2^idcab 
\32iiiedib i Mf43i\beiiMi3^'2^eedia \ ^SS^I^^^^^ U^T^ii^^^^^j 



'4S23t^aeDca 
4S3l2,decidf 




.1 



'S 



. » 






I 



e» I 



1— ^ 



t 

• f 



• . « 



r 



vm 



•Ai 

'A uCt 

»B 1.3 

»C 1,1,1 
^A4_ 

•^D 1,1,1,1 ; 

^B *'* I' 

i,a,3 ( ^ 

•A6 (i 

•B3,4 r« 

«C 1,3,3 (2 

a,a,a .i 
•E i,.i,i,i ,a C^ [ 

;'A7_ 

'Ba,5 
3,4 



^iiftfc/a IT. ComplixiofUim Claffifa numirU definlth i- 



to, 



»»«»$ r* 
.7C''M r* .. 

g»a^3 r4 . 

■ I I — i^M 

»,i,«»4 r» 

'Di,i,a,j' (^ 
i,a,3,a C} 

,£ 1,1,1,1,3 r* 

'F i,i,i,i,i,a ft 

r-^Ag^ri. • 

3,5 6 

4.4 r* 

i iv^is r«^ 
i,»,s r* 

*Pi,3wt CSi 
«i2,4 <+ • 
.s,3,9' CS. 

, i,i,a,4 r^. 
*Di,i,3a Ci 

1.1*1,1,4 r* 
•*E 1,1^,3,9 r« 

i,.,i,i,.,3 r' 



> 



i»8 r» 

•B »'7 C» 

3>6 

4*s_ r* 

t.i,T r* 

i.aj6 fx 

I.3,$ CS 

•C 1,4,4 (4 

a'3>4 



3,3,S 



(3r 

r<f 

r? 



i»j>i>6 r* 

i.u3^5 r* 

m '**'3'* ^ 

" ^,a»a.4 r4 



•^^ 



'p i,vr<,?tv; r» 



t,2;2,a,a' (i 

May2)2^2: Q: 

^>j l»JC,i,i»i..i,3>. :C^ 
i,,lt,f,.l,j,ai,a (X 

;»H t,f,i,i,t,.<;iia l r» 

,»i' i,4,i,i»,i,^i.i.jU'». r* 

f^A lo (Ir 

:;ii9,r* ' ; . ' 
a,ar*. 



4»e r-f fc . 

j»s".{i.- ■ 



lO 



»,»,8 r* 

1,3.7 C^ 

«,3,6 (5 

„^ «.4,5 ' C* 
^a,a,« Ci 

a,3>5 r' 
a»4»4 rr ■ 

»>3.4 r« 
1,1, ii7 r» 

1,1, a,6 C* 

1.1,3*5 .(jr^ 
ui,4,4 r^ 
Di,a,a,5 CS 

i*f,3.4 r<'' 

1,5,3,3 C? 
3,a«a,4 CS. > 

»,a>3,3 (> 
Lki.l.a,i C* 

IfUlkS'^ . (> 
E i«f ,a,a,4 (V 

t,i;.a,3,^. (Jf 

».3^a,i,|^ Cf . 

a,a.a,a.i» (7 

l,;tYi,2i,2^f Y4 



to 



r 
J 



tii.itt»i,ti'i94 T' 
r»f,i,i,2,2.a (3t 



oAiK^^^a». 



H 



} 



■ I I ■ I ■ i 

------ - - - * 



:f B^ »R. ..»^B) et £l»ns^iimiiioii^x (r^ a^ 3 • -• 8) = CC^ ^C .. •."'*C> et reliijuac Comflixioms^ usqiie «d 
, i„i, i,.i,,i^i,T^i^i =:^K^««cifi^arttm oinnes i^^mitorflm coniuadim :. 'A;; CA^*B}j;(^A^'B,^'C)^. .^. 



Tatiulfi 117. Complexlanum Vlajef humeri dejiniH H Speckf JkgiitiEilt, tum numerls 

trmifpofitionum ^ pofitirjfro Ta/^ulae imttcidenfir ; 

Numeris i^ a^ 3, 4, Jj, 6. 7^ B* 9i '<> '* Wi«^» 
Coefficientibus «, /8, 7, ^, f, ^, ly, fl, 1* n r^fpe&ivi 



fa*A= et (» 

fa'A= /3 (i 
lb*B=: » (, 

[a'A= V (/ 
b'H= 2«/3 (» 
c»G= «» (, 

'a*a= ^ (I 

Uv (^ 

C*C= 3«*0 
^6*D= •* (1 

fa»A5i t (i 
**-U|8v (^ 

a«A=: e ii 

\?tct (» 
6«B=r2/S<J (2 

(3 



c'Cs 



t)7D = 



'?»•« (' 

6(C/3^(2 

tjjSV (4 

13»' /3y (* 
^ 4«/3' (j 

lio«'5* (J 
f'F = 6«'^ 

U'G = »' 
a»A e fl (r 

'2lW| (l 



''a^A^s I (I 

fafffl (I 



b"B = 






^C 



b^B = 



'^ 



2y8 




(i 

(4 

6«/3« 
c'C .=1 6teyi 

.307* 
' 4»S 



(* 

(i 

<4 



l)»P:5 



b«D = 



« _ 



tf«F=: » (Ml 
«'As u (1 

r»*? (' 

rB= 3j8» (2 

lay^ (iJ 



,0 

6<6V O 

MWJSV (4 

.j3* (y 

r 5»*^ <» 



U 



2^ (2 

2-)^ (i 

^€t*n (I 

6«/3^C' 
6*ye 

3«tf* C4 

3/3'r (S 

[-/ C7 

f WC (' 

I90e?/3e (c 
iaa*y^ ^ 
is»^^^ (4 
rt«^y (y 
• 4/3V (tf 

fto«*^l C* 

io«V 
30«'^y (4 

y 5«/3* Cf 

r 6«'^ (I 

. Uoi'je? o 

*• lai»*|3" C^ 
^•rt^8»'^ (» 



»*C= 



>*© 



t*Esi 



4*^ = 



e'E = 2o»'i8y ^C^ U'I = »' (i 
^ lm»»/3' Cjr*'"^» » (I 

S'0= 7»'/3 :afe (4 

!li'H± „• (r I 1,* -<j: 

^ JSSwf Tflihii/a^acfinii ^ tum pivtcalente > «>>/^ ^no^ Uc^ literae ptv Wimarityoji' 
t4t, tt Jtngalit fimat fjurielm traiupofitibnum mmerijivi ioeffeientet jiotunamitiei 
iui^ /kia, - Caitmm*»aai TeMie^ iitaxHiu tiM^ itfim Meni t> JhMuk toiun 



f-r± 



w^ (f 

6»/3it (2 

6«y^ O 

6»lr (4 

3/3t (J 
.60y« (f 

3^^ (7 

Uy'<^ C^ 
4«'n C' 

13»*^ (* 

I3«*y» C? 

i3»/3* G 
a4»/8y^ (^ 

4/3'^ (* 

aoKi'/3e fa 

iomW (4 

30»*/3<r (y 

J3o»/3'y ('f 

U' (7 

3o»*/3(J (a 

»s»V 

6o»*/3*y (4 
Li5<«*i3* CJ 
7«*«J (» 
/3y (* 
SS»''/^' (? 



r 7«v 

:• U5»*/3' 

cmT.r.««'/3 (I 
* "~t»8i»'/3V(2 



4«£ 







rLX 



TaMa IV. 



(yaffex a numerh definitis 1-^7. 






.^ I 



/ « 



<ip 



1^4 

. . » !:^ 
I) 1,1 ^2 

i) I,» 

«) 9,1 

1) 1,1,1 ^c 

p p 

4*^ 

J) V'' 

1) 1,1,1,1*27 

P P 

i»4 

,i) 3,a'it 
.4; 4,« ' 

i,3,a 



J 



i 





^) 
^) 
4) 

5) 

o 



a,«,i 
3,(,I 



"B 



P P '^ 
' f) 6 'J 

*) M 

' J) 3,3 

i4i 4,a 

5) ^ 

1,1,4 

2) 1,3,3 

i) 1,3,» 
4) 1,4,1 

^) a,»»^^ 

^ 3,a,ai '' 

7) 3,3,1 

*) 3,i,a 

:^) S,a,i 

») 4,»,« , 

S I I. 

I 



»1,1,3 



7 

^) 3,5 

j) 3*4 
a) 4,3 
i) 5,3 

»,1,5 

«) 1,3,4 

3) »,3,3 

4) t,4,« 
J) 1,5^1 



P 



9P 
''B 



»',^1' 



^) i,i,3,a 
^ 1,1,3*1 

4) 1,3,1,3 

/) .1,3,3,1 •'.../» 

<0 1,3,1,1 *^ 



i) iii,i,a 

2) 1,1,3,1/.../ 



i) «♦9,«,I 



»D 



4) a»Ni,« 

V, r» i»p 



3,1,4 

7) 3,3,3 rji» 
i) 3,3,3 'C 

i») 3,4,1 
w) 5, «,3 

") 3,3,3 

«) 3,3,1 

y) 4,«,» 
. '4) 4,3,1 
'V) 5,»,« 

• s^ 

1,1,1,4 

^) *i 1,3,3 

j) »,»,3,3 

4) I,I,4il 

s) «,3,i,3 
^' i,3,3>a 

7) i,a,3>« 
S) 1,3*1,3 
..p) 1,3*3,1 f...p 
10) 1,4,1,1 '2? 

'*^»i^P 






«) 3,1,1,3 

m) 3,1,3,» 

y) 3,1,3,1 

14) 3,3,1,3 

7J) 3,3,3,1 

i(^) y,3,r,i 

*7) 3,1,1,3 
18) 3,«, 3,1 

(?) 3,3,1,1 

zo) 4,»,i,t 

< ' ' ■ ■ 

1,1,1,1,3 

2) 1,1,1,3,3 

J) i,i,'»3»i 

4) l,T,3,I,i 
i). 1,1,3,3,1 

1,1,3,1,« 

7> i,a,i,i»a'...i» 
*) 1,3,1,3,1 "E 

9) i,3,a,i,i . 

w) I,i,I,l,I 

n) 3,1,1,1,3 

/2) 3,1,1^3,1 

13) .3,I,»,1,I 

14) 3,3,1,1,1 

y) 3,',i,i,t. 

tt II 

i,i,i,i,i,a 

2) 1,1,1,1,3,1 

j) 1,1,1,3,1,1. ,jjf 
4) 1,1,3,1,1,1 
j) 1,3,1,1,1,1 
3,1,1,1,1,1 

V -.V...p 



7) 3,1,1,3 

^) 3,1,3,1 

^) 3,3,1,« 

W) 3,1,1,« 

V . 
1) t,i,i,i,a 

i) 1,1,1,3,1^ 

i) 1,1,3,1,1 c^^ 

4) I,a,I,t,l 

J) 9,1, f »1,1 - 

' Hac Tabcda exhibentQr f^ariationum Uniones (^'y/, *if..« '^^J 3 
(1^3,3...) ttBinimes (^B, '^..•^iL)=(i,3,3...) (ir3j3-*0 ct Ter^ 

rn r^ rqp ' p q r 

nionef (*iS *C . . . *C)= (i,3, i . ..) (i, 3, 3 . . .) (i, 3, 3 . , .) et fic porro, l 

. w,.mp 9 H $ g r ,q.p i 

usquead jtipnem ^G ^hhh i,M,i> numcirorHin otnnes defiaiconim J 
i' If «P ^P. M r9t P j» v..p _ i 



i) 1,1,1,1,1,1,1 ^G 



j 





y 



xja 

Tabttta V. P^arlat iones J impliciter J^i^ 2, 3, ^ 5^ 6, 7, %, 9) a Seriebutp.q^ r, /, etc 

pppppppppp 
'^ = I, 3, 3, 4, 5, 6„7, 8, 9 ^ -' 

r?;' ?/» ip iP ip 9P ip qp qp ' 

II, 17, 13, 14, 15, 16,. 17, 18, 19 

31, 33,. 33, 34, i»5, 36, 37, 38, 39 • 

31, 32,. 33, J4, 35, 36, 37» 38, S9 
1P J4'^ 43, 43, 44» 45, 46, 47» 48, 49 

'^=V5», 53» 53, 54, 55» 56, 57» 58, 59 

61, 63, 63, 64, 65, 66, 67, 68, 69 . . 

71» 73, 73, .74, 75, 76, 77» 78; 79 
81, 83, 83, 84, 85, 86., 87, 88, .89 

9»» 93, 93, 94, 95, 9^* 97» 98» 99 - 

.qp qp qp qp qp qp qp qp qp 

rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp 

III, 113, 113, 114, XiS, 116, 117, 118, 119» iai...,i99 . 
311, at3, .313, 314, at5,.ai6, 317, 318, 319, aai....S99 
311, 313^ 313, 314, 315, 316, 317, S18, 3«9, 331. ...399 

riPl^ii, 413, 4i3»-4i4, 41$» 4«6, 417, 418» 419, 431 ....499 
'C=<{5ii, 513,. 513, 514, 5»5, 5»6, 517, 518, 519, 531 .... 599 

611, 6i3, 613, 614,615, 616, 617, 618» 619, 631.... 699 
71.1, 713, 713, 7t4, 715» 716, 717» 7»8» 7«9» 731 ...♦799 
811, 8(3» 8'3, &<4, 815» 816, 817, 818/819, 8ai .... 899 
911, ftas, 913» 9i(4> 915» 916, 917, 918, 919, 931 •••• 999 
.rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp rqp 

rtrqp trqp trqp trqp trqp trqp trqp trqp trqp trqp 
iiii, III3, 1113, tii4^ 111.5, i.>i6, 1117» 1118, 1119» iiai... 
aiii, aij-a, 31x3, 3114, 3115, ai 16, 3117,3118,3119, aiai... 
3111,3113» 3ii3»$i<4f 3i.i5>3ii6»3ii7»'3ii8» 3119, 3i3l... 
'^«■^^/'UiM»^!'**^"^»^!^,^"^»^"^»^"?. 4118, 41 19» 4131... 
'D =J 5111,5113, 5113,5114» 5115» 5116» 5117» 5 118» 5119,5131... 
[6111,6113,6413, 61 14, 6x15.61x6,6117,6118,6119,61*4... 

71 IX, 7iii,7ii3, 71x4, 7115» 7116» 7117» 71 «8» 71 19» 71 !>«••• 
8111,81x3,8113, 8x14,81x5, 81x6« 81 17*8118» 8119» 81 3X... 

9111,9113, 91 13» 9' 14» 9115* 9ii6»9'i7,9xx8»9!>9»9>3i... 
trqp irqp trqp Jrqp *rqp irqp trqp trqp trqp trqp 

t..p u..pv..p ' - 

Similiter determtnantur '£, 'F^ "C, cnm relitjuis CJafllbBs Vwriationum fim. 
pliciter. Additae font Serierum notae /r, ^, r, / . . . , uam plerutnque Clafles hae 
diverfarum Serierum terminos expouunt. Interdum tamen ad unam pertinent Se« 

P P P 
riem V ClafEum 'A. '£. '(7 etc fDedes ac numerl uneuli . cuius exoonunt oarti 



trqp 

•«999 
.3999 

•3999 

•4999 

.5999 
.6999 

•7999 

•8999 

•9999 
trqp 



j 

i 

■ 
'1 



I 



« * 






LXH 

%. VIII. 

Logijlicai Sn^Urum Jpiclmina^ Tabulis fequintibus duabiit 

fropojita , bnvitir ixplicantur* 

I. LogifticaeSerierum fpectmiiia,quaead calcemlibri exhibeiirur^ Tabu- 

iaruni duarum priorum [§. (V, p« XXVII] Multipticdtionis fcilicee et Divijionis^ 

particulain conftituunt.. Seriei Iiic tradantur fiio quaeque tn genere maxime 

univerraiei: a + b-^^c+d-^-i-^-itcitxtnmomm pro iubitu progredientium ; et 

aa^^.+ baj^^^^ + ca^^^^^+ctc per poteftates iitcraes, pro Exponentium 

ixtii vaiore quocunque (pontfvo vd negativo^ integro vet fr;i<flo) aritbmetice 

vei afoen^entiimi, vel defcendeiitium; et dentque az^+bs^+ca^+dft'' + etc 

pro valoribus quibuscunque Coefficientium. a, b, c,. • etExponentiuma^i^f... 

homonymorum C) quidem» caeteroquin longiftime diverforum. Genera- 

liifima vulgo cxiftimatur Series fl+6 + r+rf+ ctc, quae reliquas ambas 

conttnetv et« fa^a fubftituttotre, producic: fed ionge tamen fuperat^ pit>pter 

ufem inprimis, quem habet in AnalyG, frequentiflknum , Series as^ 

, +ba;'**^*' + c«^'*'**^ + etc, eit qui{« eadem poteft^ pofitojs-n, ad Seriem 

g + b + c + d + ^tc deduci, unde nirfus pendet Seriea a2*+ b;s* + c2;' 

+ d it* +ttc per lubft i tutionetn. Quaproptet* Seriet a a'* +b z ^**' + c zf^*^^ etc 

et fiiiiiitum Operationet expofuimus inprimis acctiivte, cum terminls qut 

kinc pendent, generalibus et (pecialibus^ per formulas analyticb-comblna» 

toHaa expreffis, quibus continetur progreftiis Lex mantiftffta» tf quae faciie 

poftunt in tentimos fimpliciilimot conveiti, Expofitae autem apparent Pit>« 

pdfitioties omnes fic> m nemini poftint,, t(vS figwmMm rede teaeat notatio« 

nes, de quibuit egimus $. V, obfcurae efte. Cou^JixiMum liic aut J^aria^ 

tionnm Jimplicitir (J K ^ ^^B» X... ' A^ B^ 'C..) fpeoia fin{[ulae eo 
modo progrediutitur 9 quo num^ri crefeiiht» tx diftia ^ementis compofiti; 

P iP ^9P 
feliquacauteiii("A, "B, "C.. . M, *jS^ "C. .•)^ propojiti (ciltcet im* 

miri M, quo numeri crefcunt, quorum fimul eiementa addendo effidunt funrK 

mam n« Numeri in Complexionibus aut Varia^onibus finguii quorfiim per- 

tincant, h. e» quos terminos five termiAOrum Coeffidentes defignent, indicar 

vimus, 



i 



(r) Scillcct hotnenynila htet apriffimt exprltnit Op§rathnmn ex plunbus temtnls ^ 
in Coeffictentibuf ^t Exponentibos, rilationim^ dum tenninomtn qiiaentonim Ex- 
poitences » ex datoruni Hxponentibus panietttaribaa, eode m hmmIo adduntnr ct 
jubtrahunturj quo Cocfficicmes hoiaoiiyi&i In 4ms leniunis mnUipMMntin' ec i| 

dividuntur^ refpe£live. . ^ ^ . . .j 



< \ 



^ • s 



% 



tfni 

TfimiSy fH Tabuk.prima^ KQtnevo» ipfos^iAif^ctii^e tamHiiorttm fiveCoeffi» 
cientium ponenda; in Tatmla alttra^ adi^o Indiculo, quiMOUOlerOlttiiciiM' 
literis relationetn expooit Ubi Numeri , ut in Tabulg pnnn , pluritim $0» 
rierump, ^». r> r.. ^ termmis five. Coefficientibus rcfpondeat^ Series ip« 

. — ^ ; qp rqp 

ffle in vertice literae ^ <|uaeClauem^exponie^ indicantur, m 'Jff, "'*'* Cetc» 
qlitbus ddndein Tabiila> <fxa £lementorum propofitonim valorei expfican* 
cuTt numericeipondent^ pei voticale^Series «.••. trqp diapoCti. 

X. TabutA h Smmtm i » Seriei HBtttipUeatio^ 

Explicatrone ulteriorf opoa noa habet; Produ(fk>rttm termii|i a dpii^ 
tui et trilmr Seriebus^ fbrmae- triplicis^ de <pia^odo diximus, Prop. 1*6 
; explicantur» Propofitio 7 Produdum. exhibet a^Seriebus. quatuor, fed for* 
mae tantummodo a2''-{- b^i^^^^etc^ fcilicet ut brevitati confuleremus , et 
quia reliquaefbrmae-ab hacEi}pendentet facile inde deduci pofiunt. . PropoC 
ict% funt maxime generales et latiflime pateates» 

TiAiiIaer&uiusm^dL ofimi^ er applTcatuMiem aJ a^ fpccialer^ oftiea^ 
iToiit Exempla complunr^ quae alibi (^*y expefuC SeJ eadem> poifiint bre» 
vtus^ er coraiDodiu» abfolvir pes TaBolas^ qua» nMc- propqnimus, ih qui« 
bus Series generalas (a^s^4' /3«^^+ y*^^**' -••^-) pro fp/scifdiorifauf- 
(^a»' 4» ^z* + y z^ • .' • ) adhibentur.. • . • • 

, ... 

%. EXfiMtLVM: E. Propojtirfafforibui' tribut p, fetr 

(pj (O (O 

fA«*4-B«*+e«*..)CM^+b:5*+c«%0(^a*^+«a8^ 

quorum literae z pote^fiater fecundum Exponenter patei a, 4, 6; 10 . • . pro^ 

grediuntur^ quaerituf prodtiSfi, jive Seriei indeprovenientis, temrinur T ^^ «**, 

poteftatem exhibens z^^ k. e. quaeritur termini huiut coefficiem r ^-^^'per datoi, 

jfafforump^ qetr foeffcientes (.0- 

• . . ' Facra 

r » « 

(^) tdcm Ezemphini rxtatl. t. p. iBt» if^ (edToTuttaiUfHMtp^leraeiasb^cxptdite 
abfoivi» quam fim potiiit hl I. Sericruio ope gencniliorum.. Ucm: valce» uU 
Eiqpooamcs icsunduoi ammiiaoi» wpurcs. ^^ 9 ^ ft *^ • • . iiui^ios: ffofradiooliir.. 




* ^' 7^9 Gotbpt Vltiond Seriemm htc datflrum j9, q^ r cum generalioribiif * 
FfBp. 5 Tab. I propofitis , apparet, cflTe^rry =7r =: ^= a^ adeoque n.= 6j,^ 
et a; ** s a^^*^^, terminum «utem fore quaefitum , ex Tabula 

j<a,^i*^f 7(aD+«bC + 7tcB + 7(dA+i8aCl-« ^» 

, -^ ""t +85bB+J8cA+gaB + gbiV + J)aA| * 

4. Quod fi eiusdem Produdi quaereretur terminus F^^^as^ pariter fofef 
^=3, n =: 6, adeoque j^;'' = 2^1^ "^i^; cuiosmodi Diguitas literae z cum inter : 
tenninos Propof. ^tae non occurrat, indicio hoc eft, effe Coefiicientem 
r^^^ = c, ipfumque adeo terminum quaefitum Nihilo ^^equtri. 

•» ' ' §• BXBMPLu^ IL /ProduHi^ hmusmodi ' " -^ 

(p) ' (?) " (O (0 

('Aa-*+B2;-'...) (a2^ + ba;^..y0{ + g5«^..) (aJ8*+6s^.0= /rjj? 
jro^/a ubique ExponeiUium differeniia = i, termiftos quoflibet per terminos 
fimpiices exhibere.' 

Nenpe hic funt PropoC 7 Exponentes /u =-2; f'zz 3; ar=oj er=4^ 

a4etfque2:q59 «t^sa 

/r?p ... /rjjp 
. ^ Ergo/r?p1fi3»*^Z)2S+C»-0--*32j;5i*4 

etvr5/^sa7(aA5;'+(a7(aB + aV>A*+ a95aA + b7(aA)<s* + etc, ut 
in Tabula. Nam Serienim p, q^ r^ s ... ProdiSa • . . sr^p^ quoad Co^ . 
iffieieuteSf ut apparet^ eadem funt perpetuo • et foluna difF(?runt literae z pot« 
eftatibus. Idem Talet de QuotientUnu Tabula IL propofitis. 

6. Serieruin , quarum non folum Exponentes terminonim primo* 
rtm» OSi etiam; qu^e his iunguntur^ pro reliquir tornrinis^,.difrerefitiae, 
Df tiy i • • . xliscrepantv huiustnodi ferierum Prodcufta, Qjiotientes etc^ pen*' 
dent flSerierumaz'*+ Ixz^ + cz' + etc tra<flatione« Series formae: uz'' 
+ by .' + cx^ + df^^ + etc repraeieatantur per a+b + e + d -{- etc. 

7. Tdbula 11. Serierum per 'Series Divifio. 
' - Etiam haec Tabula (atis clara eft per fe. Propofitione Iina Quo«i 

tientis ■- ^ — r — termini explicantur^ pcr formulam. ( P ) quae 

i-«-/3-y-rf-etc 

termitios per ComiplexioMS jmptititsr ^ 'A, 'B^ 'Cetc h« e. per numeros na- 

turali ordtne crefcentes disponit, itemque pcr formulam (Q^) h. e. per Cfiiu 

ptexivnit lmm$rorum difiuitorum ' A, ^A • 4 ^B ^ tlB m« » ^ C elef und«i ap- 

paret 



/ 



:oV 



/ ' 



paret, haius quotientis termi<;tos eosdein plgne eflTe cum tenmnis eomliinato^ 

ri/j-TabuJacp^ LIX. propofitac, eosquc cum terminis fummae omnitm ex ordin§ 

' Digniiatum Exponentium i, ^,-3 , 4 . . . vn, Serici o^ 4- /3 + y^ J^ etc coixu 

ciderej h.e. terminos Quotientis ^ ■ Cve Dignitatis (i-«-^ ..)■"! 

xeilc vore fundamentaleSf^et infiuitorum iude Problematuth folutipnes pendere* 

-a -1 o 
'g. fn termino generali Propof. 3, literae a, b . • , , n, n, n» Ca- 
"tfficientes Cgnificanf imum^ 2dum '. • • .(»-a) tum^ («^i) if««> fx^tfiff. 
Ufus autem Qo^fEcientium , qui a difiantiae exponentibus affeciuntur tV,gJ^ 
plurimas habet opportunitates , proptcr Charaderifticac , iu lite|ris pariter 
acnumcrfs, homonymiam, et quia quilibet CoefRcicns potcd ^er quemlibet 
exprimi, definlte ct indefinite. Namque ubi ponitur, ab uno aliquo Coeffi- 
cientiuma, b, c, d..,. quocunque incipiendo, 

. .Terminus five Coefficicns indefinitus fftus =t|, ef Mtus s;iii, £oj> 
inulae inde fiuuiit canonicae , terminorum identicorum^ r 

. i-fl -fH +fl +1» 

.11 e: nt et m =: tt 

^ o n^m , " o m»n - . 

Hinc n =i m et m = n * 

+ r n + r-m +r fn+r^n 

^ Ergo n = m et m =5 h * 

Coefficientcs fcilicct indtfiniti^ ntns et ( n+^r^ tus, per indejlnitum mtvtmexi 
preffi, et viciffim. 

• ^ 

9. Quod fi itaque numeretur a /7fif»tt/^ hfecundus, c tertius Cosffi* 
eiens^ ct fic porro, ponatur autcm , ' ^^ 

fifivcfnsi, 2, 3, 4, 5 ... fucceffive, 
fit nfive nt^^, h, c, d^ e . . . nefpedive (•) 
+ r » + r*i> f> + r-a «»+.^.3 f»+.r.4 f»4;^r-5 ' 
et-n =: a =: b ^ c s'd » es^etc- 

uade 

" (»> Qpodfi autem mimerentur p primuSyqfecunduSs r tertius^t Coefficiens^ 

- literanim n vel m vatoribus 1,2,3,4... fiicceffivey Cocfficiencei cz ordino 

determlnantur p, q, r, 1 . , . rcfpe^ivey ut ante a, b^ c, 4 ••$ £( %\i \x n 

a s p s q , • .f b OB p ai q c« e(c. 



/ 
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Tabula IV. f^afhthfitm CtaJJes a numerif difinitif 1*7. 






« I 



^ 1 



• • «»' 



■11 I 







*A 







') 



P P 
1 V 

» 

2) 3,1 ^ 

r rqp 

1,1,1 »c? 

i» i» 



] 







4 

^) ^,3 45 



1,1,1,1 



J 



i» i» 



5 

») 1,4 
^) a,^?;' 
,i) 3,a'if 
. .4) 4,1 

1,1,3 
2) i,3,a 

S) >,3,i*"?i» 

S) 3,a,c 
- O 3,1,1 

Ij»,l,3 

2) i,i,a,i/...j7 

J) 1,3,1,1 »D 

4) 3,1,1,1 

I,»,M,l »£ 



iP \ 



P P 
, . 1,5 

' 3) 3,3 

k -?) 4,a 

J) fci 

6 1,1,4 
2) ',a,j 

J) 1,3,» 

-*) 1,4,1 

S) a,»,3f?i' 
^ 3,3,a« t' 

7) 3,3,1 

t) 3,«,3 

:p) l.a,t 

») 4,»,« , 

1,1,1,3 ^ 

2) 1,1, 3,a 

/) i,«,3»i 
4) i,3,t,a 

j) 1,3,3,1 •f...i» 

'D 



1 



O «,3,«,» 

7) 3,1, «,3 
i) 3,1,3,1 

.<>) 3,a,i,» 
w) 3,1,1,1 

1) t,t,i,i,a 
z) i,i,i,a,ijf,. 

i) 1,1,3,1,1 «^^ 

4:) i,a,i,r,i 

/) a,i,f,i,i 

« 

1) I 



9/ 
'5 



». — ' ^ «.../> 

i,i,»,i,i,i «/r I 

*J»s^t,q^p J 



> i» 
7 '^ 

■2) 3,5 ■ 

j) 3t4 
4) 4,3 
J) 5,3 

M,5 

2) 1,3,4 

3) »,3,3 

4) »,4,« 
J) »,5,» 

3,1,4 

7) 3,3,3 rji? 

5) 3,3,3 'C 

/>) 3,4,1 
'«) S,«,.3 

it) 3,3,a 

") 3,3,1 

y) 4,«,» 

. '4) 4,3,1 

.V) 5,«,» 

' « • 

1,1,1,4 
^) i,«»3,3 
j) i,»,3,3 

4) 1,1,4,1 

j) 1,3,1,3 

^' i,3,a«a 
7) t,3,s,i 

5) 1,3.1,3 

f) i>3.3,t /...i» 
/o) i,4,i,t ''D 

'y^i^P 



■W 



T-r 



. 



■'-^WhP 
u) 3,1,1,3 

«) 3,i,a,a 

y) 3,i,3,t 

i^) 3,3, i,a 

;j) 3,3,a,i 

i^) ?,3,i,« 
17) 3,1,1,3 
/*) 3,t,3,l 

(?) 3,3,1,1 

2») 4,',i,t 

$ • ' I ■■ 

I, »,1,1,3 





2) i,i,i,a,a 

.?) i,»,',3,« 

4) 1,1,3,1,« 

S). i,t,a,a,i 

»,«,3,1,1 

7) i,3,i,i»a'...i' 

*) 1,3,1,3,1 "E 

9) t,3,a,i,i . 

W) I,!),l,t,I 

M) 3,t,i,t,a 

/2) 3,1,1,3,1 

13) .3,1,», 1,1 

14) 3,3,1,1,1 
y) 3, ',»,»,«. 



i»« 



1) 1,1,1,1,1,9 

^) ., «,.,1,3,1 „ 

3) 1,1,1,3,1,1. ,y^ 

4) 1,1,3,1,1,1 

j) 1,3,1, i,i;,i 

^ 3,J,1,I,I,I 

r V..,p 

1) 1,1,1,1,1,1,1 'G j 



f p p 
Hac TafauUi exhibentar f^ariationum Dnionet C'jf, *^... './9) s 

ryp raw rqp ' p q r 

nioMf (*iS *C . . . *C>= (i,a, 3 . ..) (i, o, 3 . . .) (i, 3, 3 . . .) ct fic porro, 
mquetd pionm ^G = i^i,^ r,i9i»i> nuiiKjfoinm omnes defiaitoniai 

jr # «^ P RP rqp p qp . r««.0 . 
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LOGISTICAE SERIERUM 

FORMULIS ANALYTICO - COMBINATORHS 

PER TABULAS EXHIBENDAE 
' S P B C I M I N A. 



la 
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T A B U L A I 

S E R I E R UM ' I N S E R I E S 

MULTIPLICATIO. 
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Hflc Tabula continehtur 



I. Ctnoncs generales PFoduaorum 

a Seriebus ducAus pet q^ 
a Seriebus tribus p, qetr 
a Seriebus quatuor p, q^r^ et f 
a Seriebu» pluribus quotcunque 

II. Canon Summac Produdorum a Scriebu^ 

pluribas diverjis quoteunqui^ 



A) PropoC I, «> J. 

B) Propof. 4, 5» 6, 

C ) Propof, 7» 

D) Propof.^» 

E) PropoC 9, 



Nwtttriin vertice temiinorum iive Coefficientijm {Propof. i-i)popt 

. ' <!? rqp srqp 
fgniJUant, Variatiomim m ClaJJibus "B, "C, 'D, Tab. IV.jj.LX. 

numeris fingulis i, 2,3, 4, .5, 6, 7, 8. 9 ••• tx ordiiu 
rcfponaerc Coefficientes, A, B, C, D, E, F, G, H, I . . . Seriei p 
iteroqHC CoefEcientcs a, b, c, d, e, f, g, h, i . . . Serieiq 
et Coefficientes X S5, «, I), € , 5. ®* -^ , 3^ • '• • Seriei r 
et Coefficientes «, b, C, t, e. f» 9, ^» i . . . Scrieis 

RngHlos rtfpe&ive; fimiliterquc />/bw ctiam Coefficicntes pturium Serieroni 
t, «, V, w, etc. 
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TABULA I. 



Lxxr 



TABULA I. 

SERl£RUM IN SERIBS' MULTIPLICATIO. 



I Sit 



A 



A. Produ<flum a Seriebus duabus. 

t 3 3 4 56789 

A + B + C + B + E + F + G + H + I + etc 

a+ b + c +d +e+f+g + h+i + etc 

1P 



Erit Produchun qp = 'B\ Ergo [Tab. V. p. LXI.3 



X 



ip 



= y 



r «A 
+ bA 
+ cA 

+ dA 
+ eA 
+ f A 
+ «A 
+ hA 
+ iA 
+ etc 



+ aB+ aC + aD 
+ bB + bC + bD 
+ cB+cC+cD 
HhdB+dC + dD 
+ eB + «C+oD 
+ fB+fC + fD 
+gB+gC+gD 
+ bB+bC +hD 
'+iB+ iC +iD 
■f> etc + etc + etc 



+ aE + aF + aG + 
+ bE+bF +bG + 

+ cE + cF + cG + 
+ dE+dF+dG + 

+ eE + eF+eG + 

+ f E + fF + f G + 

'+gE+gF + gG + 

+ .hE+hF+hG + 

+-iE+ iF + iG + 

+ ctc + etc + ctc + 







aH + aI + 


ctc 


bH + bI + 


etc 


cH+cI + 


etc 


dH + clI + 


etc 


eH+«I + 


etc 


fH + fI + 


etc 


gH + gI + 


etc 


hH + hI + 


etc 


iH +il + 


etc 


etc +etc + 


etc 



L 



X . 2 3 4-5 

^.^ ihzi*-{-'Rz'*** + Czf***' + Da*"* »"' + £«'*+*'' + etc=;?l 
* ^ laa'+ ba'+* + ^2'+*' + d;** + »'+ e«'+** +etc=2/ 

Erit Produdi qp Terminus ntm generalu 



' * 



ip 



fjj7»=*t.'i?»'«+' +<"-•>' 



Ergo 



€> 



qp qp qp qp qp qp' ^^ 

j/ = t? 5 + 'Ja «^ + *Bz^ + *5»«^ + *J53**+ W'.. ..+"+'if»<'*-'^*]a'"+' 
■ nnde, pofito/M+KSJ// fit [Tab. iV. p. LX.3 
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TABU^A L. SERIERUM XN 8ERICS MULTIPLICATIO. 



ff^ 



+[aC+bB+cA]z>'+3* 
+ [aD+bC+cft+dA]«''+3* 
I+[aE+bD+cC+dB+eA]js>^+4* 
_ j +ta F+ b K +cD+,dC +eB+f ^1»?^+ 5' 



( 




\ 



"la 3-4 5 6 

« Sit /A3^+B2«+Ca<^+D»0+E2E+Fai'" + ctc = «1 ' 
5 \aa*+^b3* + c»'+d^«'' + ea* +fa/ + ete = jJ / 
Erlt- Produdi qp Terniinus «tus gcneralis 

qp . qp qp qp,^ qp 

Ergo ■' 

^p 1P qp 9P qp qp ' 

S/» = 'ifi.»* + ('^i + 'J?a)2* + (*5i+*i?2 + 4if3)a*. etc 

£t . • - •. • ■ ■ ' 

■ aAa^+^ • ' 

+aB3H-B +bA2H^ 

+aC2-+c +bBaH-B+cAa»+^ ^ ' . 

+aD2«+D+bC2M-<^+cBa'++dAa*M 
+aEs«+B+bDaH-^+cCa*+c+dBa''+ff +eAa«+^ 
+aF2»+^ +bE2*+£+cDz'+^+dC2'H-c +eBaH;«+f Aa^^ 

+aG2'»+<7+bF3*+^+cE2H-^+dD«*fo+eC2'+ff+fB2/+fl+gA»+^ 
. etc ctc ctc« etc ' ctc «c «c etc 

Nempe Serieram> et qExpontntet A; B, C . .: «, ^, ^ . .. . ^0^^^^ 
modo in Prodqdi qp terminis finguljs adduntur, quo Coefficimttt A B C. ' 
a, b, c . . . ia his tefmiiiis multiplicanttir £V^ <$J > i ... 

TaB9< 



iP^< 



Lxm 



TABULA L SERISRUM IN S»|£S SlULTIPLZCXTlO. 




B« Produdum a Seriebus tribus« 

fA+B +C+D+E+F+C;+H+Irf. ete s 
4Sit J a + b +C+ d+ e+ f+g + h+ i+ «tc = 

U+i5 + €+Jy+€+5+0+J5+3+ etj = 

Erit Produaumr^r/» = 'C; Ergo CTab. V. p. liH.] 

+'XaA+ «aB+ »»Cf ?(aD+ «aE+2raF+gfcG+«aH+2raI+. ..+ %r+etc 
+©aA+g5aB+?5aC+<BaD+©aE+g3aF+Q5aG+<8aH+<8aI +. ., +53il+ etc 
+€aA+ €aB+€aC+ Cab+eaE+ €aF+€aO+e«H+€aI+... + ©I+etc 
+©a A +1)aB+SDaC+©aD+©aE +!DaF+15aG +©ak+©al + . . . +lDiI+ etc 
rqp =< +€aA +€aB+€aC+eaD+€aE +€aF+€aG+ €aH+€aI+...+©I+etc 
+^aA + 3aB +^C+ ^aD+^aE +8aF+ gaG + 0aH+ 5al+ . .. + m+ eta 
+©aA +®aB +®aC+®aD +®aE +feaF+ ®aG+ ®aH+ ®ar+. . . + ®,r+ «c 

+i^4 + ^aB+ J^+J&»D +i&«« +^F+^ + i^H+J^al +. , .+ ft i 1+ etc 

+>A +3aB+3;aC+3;aD+>E.+3[aF+5aG+ 3aH+3aI+,..+3iI+etc 

.+ etc + ctc + etc + etc + eta +etc + etc + etc. +etc +.. .+etc + etc 




» 2345 
fAa^+Ba-^^^+da^^^-^+Da^^^^+Es-^+^^+etc = 
5 Sit liZ^+bz^^^+cz^^^+dz^^^^+ez^+^^+etc = 
lHz" + ^z'*'+^''*^+ ©«"♦"^+ €» "-f^^+etc = 

Eoit ProawSi rqp Termiiiiu iitus generali* 

rqpl» = •+*C»'"t''**+**'*^ 

Ergo 

'■£P «'«^. ♦'2P ♦■4P »"2? *•«» 

rj^ «['C + *C»' + 'Ca^,+ .'Ca'' + 'Cai^.... +»+'C«<^1»^+''*.» 

uade, pofito f*+v+v = i», fit [Tab. IV. p. LX.3 
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TAStTlA l. ffiftlBHVlS IiN MRIES MtrLTtPtTCftTro. 



+ 35aAj 

+n(aC+7(bB + 2(cA') 

+i8aB-+t8bAJian+a« 
+ €aAj 

MjjsJ+E^aD+^TCbC+TCcB+TtdA 
' +S5aC+«8bB + g5cA 

+ ^aBl+-^bA 
+ SDaA 

+i:%aE+^7tbD+ «cC+ Hdi + 7(e AV 

+<SaD+S5bC+<SGB+<SdA 

+ SaC+€bB + ecAfan+4« 

+©a.B+.©bAj 
+ €aAJ: 
,+ etc . «te «te: CtC: 



.«n+j* 



eto' 



1 a 3 4 5 6 

PA«-*+B2* +Ca^ +'D«J9-+Ea;B +Fa^+^ etc =.jj> 
■ 6 SitJaz^+bz* +ca* +da'' + ez*+£zf + etc = yj. 
iKa»+^2*+Qr3*+Da'^+Sa*+3«5+ eta = rj 

Erit ProdiKfli r^f) Tertninas- ntas generalis- 



rqp 



W 



rqp 



rqp- 



T " 



o^ ^ « « '^r r 

« - 

Ergo 

r^. . rqp- rqp- rqpr rqp rqp- rqp- rqp 

rqp = »a.a*+(*a + *Ca + *C^} »*.+ CQ + *G» + 'Cj.. ..+»C6)a*+eii£.. 
Et ETab. lV..p. LX] 

r 7CaAa«+*+^" 

+ •«38««+*+» + 3(bA«^+*+^ 

+ g5aAa!»+«+^' 

.+%aC«3(+«+c + !i(bBal<+*+* + 7(cA«»W-f^ 

+ ©aB»»+«+» + Q3bA2»+*+^ 

+- ({aA»€+«+^ 

i. etc: etc; «t» . «te- 

SABUCA L 



^2P=< 



1XKW 



I^ABtTlA 1. SrRlEROM IN SnnBS MOETIPirCATlO. 



7S 



C. f roduduni a Seriebui ^uatuor 

la 3 4 S ^ " 

fAa-" + 8«'"+*^ + Ci$''+*» + Dai"*'* + £»»*+*» + etc 
. ja^ + b2*+' + ca***' + cla''+»' + ca'+*' +etc 
" 1«a* +55a*+'+ €a"+^' + JDa;"*'* + 6»*+** +etc 



+ *»***! +WCS 




Brit Prodndi x r Ji^ Tcrminus .«tos .geaer«Ii» 

*yjp<?»i = -+»aDa'*+'+''+''+<«-'»» - ' 

T.iP f.,p S..p S.^p t.,,p 

Eijo triif = r^.+ *jDa' + 'Di**' + 'i?a'*.~.+ *+'Z>«<»^J'3«^+W 
«nde, pofito ^ +*+.« + fl- = X» fit XTab. IV,|>. LXj 

|- ««aAa» 
+Ctt7(aB + «^VA') 

+ b«aAJ 

+£«7(aX:+a'XbB+a2(cA"| 
+ alSaB + o^bA | 

+ oSaA 
+ $2(iiB + 6^bA 

4- 6©aA 

+ c7(aAj 

+C«g(ato+ oKbC+aKcB +.a?(dA"l 
+ a9aC+ oidbB +a®cA 
+ ai£aB+«(£bA 
+«X)aA 
+ l6VaC+6^bB+b7(cA 
+6iSaB+b^bA 
+t^aA| 
+ c7(aB+c2(bA 
+ ci»aA 
• +t^aAj 
«te «tc ' etc «tfr «tt 



la«+«* 



*r5rp=< 



»»»+«• 



K» 



f ABOI.A l^ 



yxxn 

* 

TABULA L aCRIERUM IN tEKl£S MUX.TIPLICATKK 



D. Produdtam a Seriebas pluribus quotcunque 
8. Sint Serieg diverfae quofcunjue, p^ q% r^ ^-^ t . . . . numerp Wi 
Erit Produ(£U . . \ ♦ tsr^p Termiau» i»tus generalis 

.,.tqp -^ ^ 

....tsrqp^n = »*«-»i\r«^+''+''+'+«'----+<'»-«>' 

unde/poCto^^fy+^+^+r ^il, fit 

...rqp , ...rjip ^.rqp ...rqp .jrq^ 
tsrq:p =t"iV + "^Ns^Jif. •^iW»*' + -n- Wa»* . . .. + «^iVaC^-a^*» 

ct pofito » = I, 3,3, .4 .... fucceffivc 

fit t^t^lf^^^P^lf^riP.trqp.....^ 

fX N zzAy B^ C, Dy ^.. . Y reipedive 

. ct iis^, N, n, r, ....J 

^Od.u ponrtur / g g a r =r / a / = « e rfr, fit uttrqp = jj» 

E. Sumtna Producflorum a Seriebuc pluribus diverfis 
9. Sint Scries divcrlae quotcHnque j[7, jT, r, /, ^, ...». 

Erit ecp = «^^ + «*y^a^+ «»-<fe^*'+ «♦.^a^»'^+ «'^a**«'+ ete 

/3jp = i3*5aN +^'^N*'+;3*if»N***+^»^aW''+etc 

rqp rqp rqp - 

yrqp xz y»G!sn +y*Can+'+yC!5n+»<»^.etc 

/..J7 /..JE? 

irrqp s ^ • |«jpa;2 +<I*Z>2!2+* + et« 

,f /rjj? = • 9'JSz'^ + etc 

«c . etc 

Ergo Produdlomm a Scricbuc pluribus quotcunque Summa 

ecp + $qp + yrj^ + ^/rqp + »*/i-jj» + ^utsrqp + «^r e . 

+ »*Jzr*^ + j8*5aN ,^^ 

+ «»^;9^'+ i3'5aN+a +y»C3n . ^«, 

+ «*^a^+^+ /3*52»+**+7*G5n+* + ^/jgX ,^^-p 

+ a?Axr**'^ ffBz^*^ '^'/Cz^ +• ' + ifDz « + * + ,»^t 
«tCr . «te ctc cttt • ' etc' cte 

TABULA II. 
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TABULA' 11 

SERIERUM PER SERIES 
• D I V I S I O 



K! 



i.xxvni . 

Hac TaWa coatijieAtttr 
Canoues geuewles Quoticntimn 





I 


. 


l-JK-B- 


I 




«+^+y + l+»+«c 

«a^ + b2*»+A + c2f*+** 


^+^ 


«a* + /2: 

AZ* +bi 


!5V + A+y3*4-2A 


^+ctc 
+ ete 


«z"+j3 

a + b + c 


4. d + c + etc ; 


+ «tc 


«+/3+y 


+ J+-p+«tc 




;a + b + 


c + d + e + etc 



PropoC 1. 
^ropof. 2. 



PropoC }. 



PropoC 4. 



FropoC ^ f 



Vropof. & 



«z^^+^z^+^+yzv+sA+ctc ''^^P^^ ^^ 



Nimtm Compiexionum JtngiUi quorfum pertineant , pattt ^x ndi^o Jlngutir 

PropojStiomius Indicuh 

m 

/l,,3, 3, 4, 5, 6,..N ^^ /1,3,3,4,5,6 < 

\»,/3, y, <?, «, ^..V v3, y> *,*v^. «..'../ 



TABV. 



txxix 



TABULA II 

9ERTERUM PER SERIE9 01VISrO> 



1. Sit 



s 



Irit 



j-<l: 



>Ergo> 



f — » — /3-^7 — ^ — 8 — ^^ etc "" I — q 

= I + ? + '?' + ?'+ J* + ?*• + 9* + «tc- 
= I + a'A + b*B + c'C + b'D + e'E + fF + etc- 

= I +a'A+(a*A+b*B)+(a'A+6'B+c'C)+ etc 

( I, a, 3» 4, <|, 6, 7, . ►. ... V • 
et, ^,."^, ^, ff^ ^, if.^. J 



(?) 
CQJ 



»-cfc 



— < 



+ et +/9F+7+ etc- 

+«i*+3»i3 + »«y . . . + jS" Jiri^r- • • + 7* • • • + ctc- • 

+ (»'+3'fls*/8+3«*r---+3«iS* + 6«/Sy . . • +3«7*. ... 

+/3? + 3^*7-.- + 3i87'-^-+7'-.- + ctc 
+ etc eic etc etc (P)' 

iv* — =1+«+ (i3+«'7+(7+ »«^+«')+rv"'''t'^?'^^^^ 

1-a \+3«/3+«*y 



a..SIt 



« + /3 +7 + ^ + « + ^+ ctc 



2 



Irit — <l 
1 



« 



a A b*B 

b — ■ 



'>> 



«i 



06 



cc 



cs 



bT) £E f2 

tf fl( 06 



— ctc 



(K) 






Irgo* 



i3# -^# j". A^ ^» n^y ft- — .. >*' 



0( 



2"^ 



Si+y+S+tixr 



cc. 



ir+2l^y+2^ f... . + y'' -f- vyj .....+ t^ .. ^'^ettr 



^ci 



- ctc- 



«tc* 



etc 



ctc 



q~ ft flfc* x«* «V \** 



^ 2iS7 iS' 



«' 



0- 



. 1 



etc (R> 
ete(S) 

9ABOLA IT.. 



,'— .; - » » 



LXXX 



TABULA II. SERlElttTM reil SERIES DlVlSTO. 



. r 



Eric Quotientis— T^rminus «tas generalis 

O -I -s 



i1.= 



rn iiii"A+no"A.., + bo— 'A+ta^-A 1 



.+ 


« 

* 

-» -1 
n6*B + nb'B 


... + 66" 


^•B + 


aS» 


-'B 


nc'C + nc*C, 


c? 

. .. + 6c"- 


« 1, 

"»C + 


ac'^'^ 



■ 



2A*-»+(*-0A 



Ergo 



4- etc 



ctc 



etc ^ 



ct 
fb.aa^A] ,^ 



a 



u — y 



L<» 



cc 



ab^B 



2 



/4.-y+sA 



0( 



d ca'A+ba^A + aa^A "l 

» «* I 

bb*B + ab'BU^-v+jA 



= .i 



ac^C 
e da»A + ca*A+ba*A + aa*A 

«■"^ v" 

cb'B + b6*B + a6*B 



bc'C + ic*C 



a»^+ bsM+A^-c^M+aA^. c|2/^+3A.,^.^ll2M+(«-0A p . , 

t»a*' +)S5i; ^+^ + ya;*+«^ + J^^^+a^ + tf^^^+^A^.ctc ""y^ 



1 



^;2;tf-'+4^ 



ete 



etc ctc 



etc 



•te 



«. t 



tA90LA II. SERIERUM FER SEtllES fiiVIIlOl 



IXXXl 



m^ 



»0m» 



unde, poOto ^-ysM, fit [Tab. III. p. LIX.J pofitis ibi 



I2M 



4-P "^ 



+A 

b)3+ay a)8* 



(pro «, /3, y, Ji e . : . .N 
Wc 0, y, ^, », ^. . . ./ 



-=1 



Lcc C^ Ob^ ] 

U c/3+by+aJ b/3*+a.agy . «/3^ ^^^^^ . 

[« »* «' -;«* J 

fe d/3+c7+b<^|-a» ci3*+b.-a/3y+a(2/3J+y*) b/3'+a.3i3*v a/3 

+ [«" 



etc 



ctc 



etc 



etc 



+ -^>^+<^ 



etc 



. az^ + bz^ + cz^ + ds^^ + cij^+etc j:; 
*^'^«zHi82?^+y2^+<?«'' + fi" + etc "^ 7 

r- i^ 



Erit^=:< 



I» 



\.» et i 

fc ba'Ai+aa*Ai . a8*Bi "l 

+ 1 + —7- z 

l» eb » J . 



£:=< 



etc 



ecc 



etc 



etc 



>etc 



1« 



3, v> 



3* 4» 



5 



» • • • «^ 






etc 



etc 



etc 



ctc 



etc 



^. a + b + c + d + e + etc p 
5. Sit — I — — = — 

i» + /3 + y + J + f + ptc q 

Erit ^<! ,* p^ 

Sf |- Coefficicutibus Seriei— [3] 



•^ij 



w 

J 



